Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2014
Proba E. ¢)
Matematica M_mate-info

Varianta 7
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematicd-informatica
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
I. TETEL (30 pont)
Sp | 1. Hatdrozd meg a z=1+2i+ 3 komplex szadm valds részét!
5p | 2. Hatdrozd meg az f:R—>R, f(x)=x-1 és g:R—>R, g(x)=3x-5 fiiggvények grafikus
képei metszéspontjanak koordinatait!
Sp | 3. Oldd meg a val6s szamok halmazan a 3 =32 egyenletet!
5p | 4. Hatdrozd meg a 0, 1, 2 és 3 szdmjegyekkel alkothato kétjegyli paros természetes szdmok szdmat!
Sp | 5. Az xOy Descartes-féle koordindta rendszerben adottak az AB=3i+ 2}' és AC =(m+1);+ 4}'
vektorok, ahol m valds szdm. Hatdrozd meg azt az m valds szdmot, amelyre AC=2AB.
Sp | 6. Adott az ABC haromszdg, amelyben AB=AC =3 és BC = 32 . Szdmitsd ki cosC értékét!
II. TETEL (30 pont)
1 0 o
1. Adott az A(x) = X 1 0| matrix, ahol x valds szam.
2x*-2x 4x 1
5p | a) Igazold, hogy det(A(0))=1.
5p | b) Igazold, hogy A(x+y)=A(x)-A(y) barmely x és y valés szdm esetén!
5p | ¢) Hatdrozd meg azokat az x valds szdmokat, amelyekre A(x2 + 2) = A(x) . A(x) . A(x) .
2. Adottaz f=X 3_3Xx%+ax -2 polinom, ahol a valds szdm.
5p | a) Igazold, hogy f(2)=2(a-3).
5p | b) Hatdrozd meg azt az a valds szdmot, amelyre f oszthaté X 2_X+1 -gyel!
Sp ¢) a =3 esetén oldd meg a valés szimok halmazan az f (2x ) =0 egyenletet!
1. TETEL (30 pont)
X
1. Adottaz f:(-2,4) >R, f(x)= e fiiggvény.
x+2
(x2 +2x+ Z)ex
5p | a) Igazold, hogy f'(x)="———F"—, x€(-2,+o).
(x+2)
5p | b) Hatdrozd meg az f fiiggvény grafikus képének x, =0 abszcisszdju pontjdban a grafikus képhez
huzott érintd egyenletét!
5p | ¢) Igazold, hogy az f(x)=1 egyenletnek van legalabb egy gydke az (1,2) intervallumban!
1 n
2. Minden z€rétdl kiilonbozd n természetes szam esetén adott az [, :I —dx szam.
I+x
0
5p | a) Igazold, hogy I, =1-In2.
5p | b) Igazold, hogy I, <1, barmely z€&r6tdl kiilonbozd n természetes szam esetén!
5p | ¢) Igazold, hogy lim 7, =0.
n—>+oo
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¢ Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferiti de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.

¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.

e Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finalia se calculeaza prin impartirea la 10 a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
L | z=-2+2i 2p
Partea reald a numarului z este egald cu —2 3p
2. f(x)=g(x)<:>x—1:3x—5 3p
x=2si y=1 2p
3] ¥ —x=2xeo x> -3x=0 3p
xl :0 §1 x2 = 3 2p
4. | Cifra unitatilor poate fi 0 sau 2 2p
Cifra zecilor poate fi aleasa in cate 3 moduri, deci se pot forma 3-2 =6 numere 3p
S| (m+1)i+4j=2(3i+2]) 2p
m=35 3p
6. | AABC este dreptunghic isoscel 3p
cosC :ﬂ 2p
2
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
L.a) 1 00
det(A(0))=0 1 0= 2p
0 0 1
=1+0+0-0-0-0=1 3p
b) 1 0 0
A(x+ y) = x+y 1 0 2p
2(x+ y)2—2(x+ y) 4(x+y) 1
1 0 0
A(x)-A(y): x+y 1 0 :A(x+ y) pentru orice numere 3
P
232 +4xy+2y* —2x-2y 4x+4y 1
reale x si y
¢) A(x)-A(x)-A(x)=A(3x) 2p
x2+2:3x:>x1:1 six;=2 3p
2a) | r(2)=2°-3.2244.2-2= 2p
=2a—-6=2(a-3) 3p
P =(x-2)(X?-X +1)+(a-3)X 3p
a=3 2p
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O r=(x-2)(x*-x+1) 2p
(27-2)(2-2"+1)=0 & x=1 3p
SUBIECTUL al IlI-lea (30 de puncte)
l.a) (xex)'~(x+2)—xex~(x+2)’
f'(x)z 3 = 2p
(x+2)
(ex+xex)~(x+2)—xex (x2+2x+2)ex
= . = ., x€(=2,4) 3p
(x+2) (x+2)
b) | y-r(0)=7'(0)(x-0) 2p
f(O):O, f'(0)=%, deci ecuatia tangentei este yzéx 3p
¢) | Functia g:[1,2] >R, g(x)=f(x)—1 este continud pe [1,2] 2p
— 2 —
g(1)-g(2)= 633 £ 5 2 <0, deci exista ce (1,2) astfel incat g(c)=0, adicd f(c)=1 3p
2.a) 1 1
I = de=j(1—Ljdx= 2p
I+x I+x
0 0
L n(+x)| =1-m2 3
=x| —In(l+x)| =1-In
0 0 P
b) 1 X 1 n )
I -1 =|x"|—— dx
S '([ [1+x" o4y j £(1+x )(1+x"+l) 2P
Pentru orice x€ [0,1] avem x—1<0, x" >0, 1+x" >0 si 1+x"*' >0, deci 1,,; —1, <0 3p
c) n
Pentru orice xe [0,1] si orice ne N* avem 0 < <x" 2p
1+ x"
1
0< dx < 3p
'[ 014" '[ n—>+oo
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