Ministerul Educatiei Nationale
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2014
Proba E. ¢) — 2 iulie 2014
Matematica M_st-nat

Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinge ale naturii
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e  Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
I. FELADAT (30 pont)
Sp | 1. Hatdrozd meg a z=3+2(1—i) komplex szdm valGs részét!
5p 2. Igazold, hogy x +x,+2xx,=23 , ha tudjuk, hogy x, és x, az x*—3x+10=0 egyenlet
megolddsai!
5p | 3. Oldd meg a val6s szamok halmazdn a X +x+1=1 egyenletet!
5p | 4. Hany hdromjegy, kiilonboz6 szdmjegyeket tartalmazé paratlan természetes szdm képezhetd az
{1, 2, 3} halmaz elemeib61?
5P | 5. Hatdrozd meg az a valés szdm értékét, amelyre az y=(a—1)x+1 és y=2x-3 egyenletii
egyenesek parhuzamosak!
5p | 6. Hatdrozd meg az ABC héaromszog koré irt kor sugarat, ha AB=3, AC=4 és BC=5.
II. FELADAT (30 pont)
1
1. Adottaz A(x)= ()1( j matrix, ahol x val6s szam.
X
5p | @) Szdmitsd ki det(A(2)) értékét!
) ) oy 1o
Sp | b) Hatdrozd meg az x val6s szdm értékét, amelyre A(x)-A(—x)=1,, ahol I, = o 1)
2
—1)(n+3
5p ¢) Igazold, hogy det(A(1)+A(2)++A(n))= n(n 4)(" ) , barmely n zér6tdl kiilonbozé
természetes szam esetén!
2. A valds szamok halmazdn értelmezziik az x* y =4(x+y—3)—xy asszociativ algebrai miiveletet.
5p | a) Szdmitsd ki 2*4 értékét!
5p | b) Igazold, hogy x*y=4—(x—4)(y—4) , barmely x és y valds szdmok esetén!
S5p | ¢) Oldd meg a valds szdmok halmazan az x* x* x = x egyenletet!
III. FELADAT (30 pont)
1. Adott az f:(0,400) >R, f(x)=xlnx—x+1 fiiggvény.
S5p | a) Igazold, hogy lim f(x)=1.
x—e
5p | b) Igazold, hogy f’(x)=Inx, xe (0,+c).
5p | ¢) Igazold, hogy f(x)20 , barmely xe (0,+e) esetén!
2. Adottaz f:(=3,+w) >R, f(x)=———— fiiggvény.
x”+8x+15
2014
5p | a) Igazold, hogy [ (x+3)(x+5)f (x)dx=2014.
0
1 1
5p | b) Igazold, hogy Jf(x)-f'(x)dx=——.
b 144
5p | ¢) Hatdrozd meg az a, a >0 valés szamot, ha tudjuk, hogy az f fuggvény grafikus képe, az Ox
tengely, valamint az x =0 és x =a egyenletll egyenesek altal hatérolt sikidom teriilete %ln% .
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Barem de evaluare si de notare
Varianta 1

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

¢ Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferiti de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.

¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.

¢ Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finali se calculeaza prin impartirea la 10 a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL 1 (30 de puncte)
1. | z=3+2-2i= 3p
=5-2i, deci partea reald a numarului z este egald cu 5 2p
2. x1+x2=3, x1x2=10 3p
X +x,+2xx,=3+2-10=23 2p
3 P 4+x+1=1=x>+x=0 3p
x =—1 s1 x, =0 care verificd ecuatia 2p
4. | Cifra unitatilor poate fi aleasa in 2 moduri 2p
Cum cifrele sunt distincte, cifra zecilor poate fi aleasd Tn 2 moduri, iar cifra sutelor poate fi 2
aleasa ntr-un singur mod P
Se pot forma 2-2-1=4 numere 1p
5.| a—-1=2 3p
a=3 2p
6. T
A=— 2
) p
5
R=— 3
> p
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
l.a) 2 1
det(A(Z))z‘l 5 =2:2-11= 3p
b) 2
x 1)—=x 1 -x"+1 0
A(x)-A(=x)= = 3p
L AN 0 —x*+1
-x*+1 0 [1 oj 0 s
= S x= P
0 —x*+1) (0 1
c) n(n+1)
EE— n
1+2+...+n n 2
A(D)+A(2)+--+A(n)= = 2
(1)+4(2) (n) ( n 1+2+...+nj n(n+1) P
n —
2
n(n+1)
2 " n(n+1) n(n+1) nz(n—l)(n+3) i 5
= . -n-n= pentru orice numar natural
n(n+1) 2 2 4 3p
n —
2
nenul n
2.2) | 2%4=4(2+4-3)-2-4= 3p
=12-8=4 2p
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b) | x*y=4x+4y—-12—-xy=4—-xy+4x+4y—-16= 2p
=4-x(y—4)+4(y—4)=4—(x—4)(y—4) pentru orice numere reale x si y 3p
<) x>l<x:4—(x—4)2:>x>l<x>l<x=4+(x—4)3 2p
(x-4)’ =x-4= x=3 sau x=4 sau x=5 3p
SUBIECTUL al II1-lea (30 de puncte)
l.a i =1 - =
) )lclgif(x) )lcl_)nl(xlnx x+1) 2p
=elne—e+1=1 3p
b) , ' 1
f(x)=(xInx—x+1) =lnx+x-——1= 3p
x
=Inx+1-1=Inx, xe (0,+) 2p
¢ | £'(1)=0, f'(x)<0 pentru xe(0,1) si f'(x)>0 pentru xe (I,+o) 3p
f(x)= f(1)= f(x)=0 pentru orice x& (0,+c0) 2p
2.a) | 2014 2014
J. (x+3)(x+5) f(x)dx= .[ ldx = 2p
0 0
= x[34 = 2014 3p
b) | 1 | Iy
[ £ F@de=—f(x)] =(r2()-17(-1)= 3p
-1 -1
_l(L_Lj__L 2
20576 64) 144 P
c) a a 5 3
,4=J‘|f(x)|dx=J‘;2dx:llnx+3a:lln (a+3) 3
0 o(x+4) -1 2 x+5|0 2 3(a+5) p
5
(a+3) =&:>a=1
3(a+5) 2p
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