Ministerul Educatiei si Cercetarii Stiintifice
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2015
Proba E. ¢)
Matematica M_mate-info

Varianta 1

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica-informatica

e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.

¢ Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.

I. FELADAT (30 pont)
5p | 1. Hatdrozd meg az (a,,) ., szdmtani haladvany harmadik tagjat, ha tudjuk, hogy @ =2 és a, =5.
5p | 2. Hatdrozd meg az a valds szam értékét, ha tudjuk, hogy az A(3,5) pont rajta van az f :R - R,

f (x) =a—x fliggvény grafikus képén!
5p | 3. 0ldd meg a valés szamok halmazdn a 8+ =222 egyenletet!
5p | 4. Mennyi annak a valészinlisége, hogy egy kétjegyli természetes szdm szamjegyeinek szorzata 0
legyen?
5p | 5. Az xOy derékszogli koordindta-rendszerben adott az M (1,1) pont. Hatdrozd meg annak az
egyenesnek az egyenletét, amely dtmegy az M ponton, és irdnytényezdje 2.
Sp | 6. Az ABC héaromszogben tudjuk, hogy AB=5, AC =12 és BC =13. Igazold, hogy sinC :% .
II. FELADAT (30 pont)
I-x 0 2x
1. Adottaz A(x)=| 0 1 0 maétrix, ahol x valds szdm.
-x 0 1+2x
5p | a) Igazold, hogy det(A(1))=2.
5p | b) Igazold, hogy A(x)A(y)=A(xy+x+y),bdarmely x és y val6s szdmok esetén!
5p | ¢ Hatdrozd meg azokat az x valds szdimokat, amelyekre A(x)A(x)A(x) = A(7) .
2. Adottaz f=X S42X2+ X +m polinom, ahol m valds szam.
5p | a) Igazold, hogy f(0)=m.
5p | b) m=1 esetén igazold, hogy x; + x3 + x3 = 5x;x,x3, ahol x, x, és x; az f polinom gyokei!
Sp | ¢) Hatdrozd meg az m természetes primszdmot, ha tudjuk, hogy az f polinomnak van egy egész
gyoke!
III. FELADAT (30 pont)
1. Adottaz f:R —>R, f(x)=x—x?+1 fiiggvény.
5p | a) Igazold, hogy f'(x)=1-——, xeR.
Va? +1
5p | b) Hatdrozd meg az f fiiggvény vizszintes aszimptotdjanak egyenletét a+o -ben!
5p | ¢) Igazold, hogy az f fiiggvény derivaltja csokkend az R halmazon!
2. Adottaz f:(0,40) >R, f(x)=Inx fiiggvény.
1
5p | a) Igazold, hogy j—dx =1.
X
1
Sp | b) Szamitsd ki az f fiiggvény grafikus képe, az Ox tengely, valamint az x=1 és x=e egyenletii
egyenesek altal hatarolt sikidom teriiletét!
e
5p | ¢) Hatdrozd meg a nullatdl kiilonb6z6 n természetes szdmot gy, hogy I %( £ x))" dx= ﬁ .
1
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BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE
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Varianta 1

¢ Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzator.
¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele

punctajului indicat in barem.

¢ Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finala se calculeazi prin impartirea la 10 a punctajului total obtinut

pentru lucrare.

SUBIECTUL 1 (30 de puncte)
1.| r=5-2=3 3p
a3 =5+3=8 2p
2.| f(3)=5ea-3=5 3p
a=38 2p
30| 309 2022 4 p 3y =0y 42 3p
x=2 2p
4. | Sunt 90 de numere naturale de doua cifre, deci sunt 90 de cazuri posibile 1p
Sunt 9 numere naturale de doua cifre care au produsul cifrelor egal cu 0, deci sunt 9 cazuri 2
favorabile P
_ nr. cazuri favorabile _ 9 1 )
nr. cazuri posibile 90 10 P
S| vy =2(x—xy) 2p
y=2x-1 3p
6. | 13?2 =52 4122, deci triunghiul ABC este dreptunghic in A 2p
sinC = AB_S 3p
BC 13
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
1.a) 0 0 2 0 0 2
A(l)=| 0 1 0|=det(A(1))=|0 1 o0f= 2p
-1 0 3 -1 0 3
=0+0+0—-(-2)-0-0=2 3p
b) (I-x)(1-y)-2xy 0 (1-x)2y+2x(1+2y)
A ( x) A ( y) = 0 1 0 = 3p
—x(1-y)=(1+2x)y 0 =2xy+(1+2x)(1+2y)
I-(xy+x+y) 0 2(xy+x+y)
= 0 1 0 =A(xy+x+y), pentru orice numere reale x si y | 2p
—(xy+x+y) 0 14+2(xy+x+y)
<) A(x)A(x)A(x)= A((x + 1)3 - 1) , pentru orice numar real x 3p
(x+1) —-1=7 & x=1 2p
22) | £(0)=0*+2-0>+0+m= 3p
=0+0+0+m=m 2p
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b) x1+x2 +X3:—2, X1 Xp +X1X3 +X2X3:l, XIXZX3:_1 3p
X+ :—2(x12 +x3 +x32)—(x1 + X, er3)—3:—2((—2)2 —2-1)—(—2)—3:—5:5x1x2x3 2p
©) xeZsi f(x)=0em=—x(x+1) 2p
Deoarece m este prim, obtinem (xl + 1)2 =1« x; =0, care nu convine, sau x; =—2, pentru 3p
care m=2
SUBIECTUL al II1-lea (30 de puncte)
l.a) 1 2
f'(x)=1- x“+1)'= 3p
20x? +1 )
2x X
=]1- =1- Xe R 2
’ P
Wal+l x4l
b) 2 2
x“—(x"+1 _
lim f(x)= lim (x—\/x2+l)= lim ( )= lim L o 3p
X—>+oo X—>+oo Xroo 4 /x2+1 Xroo 4 /x2+1
Dreapta de ecuatie y =0 este asimptota orizontala spre +oo la graficul functiei f 2p
c) 2
[ by
x'\/x2+1—x(\/x2+1)’ X" +1- 2 1 1 3
fn x)=— = — X = N xXe R p
=) 41 X +1 (x2+1)\/x2+1
f"(x)<0, pentru orice numar real x, deci functia f' este descrescatoare pe R 2p
Z.a) e 1 e
I—dx:lnx = 3p
X 1
=lne—Inl=1 2p
b) e e e %
A:I|f(x)|dx=jlnxdx:xlnx —Ix-—dx: 3p
1 b
1 1 1
e
:e—x1=€—€+1=1 2p
B R A I 3
—f(x x=|—In" xdx=—-In"" x| =——
X 1 X n+1 1 n+1 P
Lol 2014 2p
n+l 2015
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