Ministerul Educatiei si Cercetarii Stiintifice
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2015

ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat
Varianta 1

Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
¢ Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
LFELADAT (30 pont)

Sp

Sp

Sp

1. Hatdrozd meg az (a,)
r=2.
2. Hatdrozd meg az mvalds szdm értékét tudva, hogy az A(m,0) pont rajta van az f:R >R,

>l szamtani haladvdny masodik tagjdt, ha a; =1 és az 4llandé kiilonbség

f(x)=x+1 fiiggvény grafikus képén!
3. Oldd meg a log, (x2 + 4) =log, 8 egyenletet a valds szdmok halmazan!

4. Mennyi annak a valdszintisége, hogy az M ={1,2,3,4,5,6,7,8} halmaz tetszdleges eleme oszthatd
legyen 3-mal?
5. Hatdrozd meg az a valés szdmot tudva, hogy az U= (a+ 1);+ 4}' és v=i+ 2}' vektorok

kollinearisak!

6. Igazold, hogy sin2x = ? , ha sinx :% és xe (0,%) .

ILFELADAT (30 pont)
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1. Adott az A(a)
a—

( a SJ matrix, ahol a valds szam.

a) Igazold, hogy A(2014)+ A(2016)=2A(2015).

b) Hatdrozd meg az a valés szam értékét ugy, hogy det(A(a)) =0.

¢) Oldd mega det(A(2)+xA(3))=0 egyenletet a valés szdmok halmazan!

2. A val6s szamok halmazan értelmezziik az x* y =—xy — x — y —2 miiveletet.

a) Igazold, hogy (-1)*1=-1.

b) Igazold, hogy x*y=—(x+1)(y+1)—1, barmely x és y val6s szimok esetén!

¢) Oldd meg az (x+2)*(2x—3) =5 egyenletet a val6s szdmok halmazén!

IILFELADAT (30 pont)
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1. Adottaz f:R >R, f(x)=x*-8x>+16 fiiggvény.
a) Igazold, hogy f'(x)=4x(x-2)(x+2), xe R.
f(x)—x4

b) Szamitsd kia lim 5
x—>teo xT+1]

hatarértéket!

¢) Hatirozd meg az [ filiggvény grafikus képérdl azon pontok koordinatiit, amelyekben az f

fliggvény grafikus képéhez huzott érintd parhuzamos az Ox tengellyel!

2. Adott az f;(0,+<>0)%R, f(x):x+2

fliggvény.

2
a) Igazold, hogy fxf(x)dx =%.
1

b) Igazold, hogy az F:(0,+e) >R, F(x)=x+2Inx+2015 fiiggvény az f -nek egy primitivje!
¢) Igazold, hogy a g:(0,+<) >R, g(x) =(f(x)—1)lnx fiiggvény grafikus képe, az Ox tengely,

valamint az x=1 és x =e egyenletli egyenesek 4ltal hatarolt sikidom teriilete 1.
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Ministerul Educatiei si Cercetarii Stiintifice
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2015
ProbaE. ¢)
Matematica M_st-nat
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

Varianta 1

¢ Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferiti de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.
¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele

punctajului indicat in barem.

¢ Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finalid se calculeaza prin impartirea la 10 a punctajului total acordat

pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
L|ay=a+r=1+2= 3p
=3 2p
2.] f(m)=0=m+1=0 3p
m=-1 2p
3. 2r4=8c %= 2p
X =-2 si x, =2, care verifica ecuatia 3p
4. | Multimea M are 8 elemente, deci sunt 8 cazuri posibile 1p
In multimea M sunt 2 numere divizibile cu 3, deci sunt 2 cazuri favorabile 2p
_ nr. cazuri favorabile _ 2 1 )
nr. cazuri posibile 8 4 P
S5.| a+1 4
=— 3
1 2 P
a=1 2p
6. V4 . 3
Cum xe O’E , obtinem cosx:T 2p
sin2x=2sinxcosx=2~l~—3=£ 3p
2 2 2
SUBIECTUL al Il-lea (30 de puncte)
La) 2014 3 2016 3 2015 3
A(2014) = , A(2016) = , A(2015) = 3p
2013 2 2015 2 2014 2
A(2014)+ A(2016) = 4030763 _ (20153 =2A(2015) 2
“l4028 4] “l2014 2] P
b) a 3
det( A = =3-
( (a)) a—1 2‘ “ 3p
3—-a=0=a=3 2p
c) 2 3 3 3) (2+43x 3+3x
A(2)+xA(3)= + = =det(A(2)+xA(3))=x+1
()x()(1 2] x(z 2J (1+2x 2+2xJ o (AQ)+A(3)) = P
x+1=0= x=-1 2p
2a) | (<1)x1==(-1)-1-(-1)-1-2= 3p
=1+1-1-2=-1 2p
b) | x¥y=—xy—x—y-1-1= 2p
=—x(y+1)=(y+1)-1=—(x+1)(y+1)—1, pentru orice numere reale x si y 3p
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¢ | (x+2)*(2x-3)=—(x+3)(2x-2)-1 2p
x2+2x=0<:)x1=—2 si x; =0 3p
SUBIECTUL al II1-lea (30 de puncte)
La) f(x)=4x" —16x= 3p
:4x(x2—4)=4x(x—2)(x+2), xeR 2p
b) _ 4 .2
lim M: lim M: 2p
x>+ x2 4] x>+ x2 4]
©) f'(x)=0e x(x-2)(x+2)=0 2p
Coordonatele punctelor sunt x; =2, y;=0; x, =0, y, =16 si x3 =2, y3=0 3p
2.a) | 2 2 2 2
jxf(x)dx=j(x+2)dx: oo = 3p
1 1 2 1
5 7
2 2 P
b .
' F(x) = (x+2Inx+2015) =142 = 3p
X
x+2 . . e o ..
= = f(x), pentru orice x€ (0,+c0), deci F este o primitiva a functiei f 2p
X
c) e e
A:I|g(x)|dxzjglnxdx=1n2xe= 3p
1 X 1
=In’e-In’1=1 2p
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