Ministerul Educégei Nationale
Centrul Naional de Evaluarei Examinare

Examenul de bacalaur eat national 2019
ProbaE. ¢)

Matematica M_mate-info

Varianta 6
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocagionalda, profilul militar, specializarea matematicd-informaticad
e Toatesubiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 punctedin oficiu.
e Timpul delucru efectiv estede 3 ore.
I. FELADATSOR (30 pont)

5p | 1. lgazold, hogy am = (3—h/§)(3+ i\/_2) szam egész szam, ahibl=-1.

5p | 2. Hatarozd meg aza valés szamot tudva, hogy aA(a, 3) pont rajta van azf R - R,
f (x) =2x+a fiiggvény grafikus képén!
5p | 3. Oldd meg a valds szamok halmazaad 9 + 2019% = : egyenletet!

5p | 4. Hatdrozd meg annak a valosmégét, hogy a kétjefytermészetes szamok halmazabdl
véletlenszdfen kivalasztott szadm esetén az egyesek helyészilajegy péaratlan legyen!

5p | 5. Az xOy derékszof koordinata-rendszerben adottak A¢3,~3) és B(2,-2) pontok. Hatarozd
meg annak ad egyenesnek az egyenletét, amely atmegyAazponton és meéteges az AB
egyenesrel!

5p | 6. Igazold, hogysin(a-b)sin(a+b)=(sira- sim)( sim+ sih), barmely a és b valés szam

eseten!
Il. FELADATSOR (30 pont)
a 0 -a
1. AdottazA(a)=| 0 2 0 | matrix, ahola valds szam.
-a 0 a

5p | @) lgazold, hogydet(A(a)) = 0, barmelya valds szadm esetén!

5p | b) Igazold, hogyA(a) A(b) = 2A(ab) , barmelya ésb valés szam esetén!

5p | ©) Igazold, hogy aB=A(log, 3 [A(log; 4 A(log, §L..[A( logs 1§ matrix minden eleme egész
szam!

2. Adott az f = X3+ X2 +mX +n polinom, aholm ésn valés szam.

5p | @) lgazold, hogyf (-1) - 2f (0)+ f (1) = Z, bArmelym ésn val6s szam esetén!

b) Hatarozd meg azm és n val6s szamokat tudva, hogy az polinom oszthatd azx?-1

5p
polinommal!

5p | ©) Bizonyitsd be, hogyB(x X, + XXg+ XX g+ XX X 3 - (x31+ st x3} =1, barmelym ésn val6s szam

esetéen, ahok;, x, ésxg az f polinom gyokei!

I1l. FELADATSOR (30 pont)

1. Adottaz f R — R, f(x)=x%* fuggvény.
5p | a) Igazold, hogyf '(x) = x(2-x)e™, xOR.
5p | b) Hatdrozd meg af fliggvény monotonitasi intervallumait!

5p | ¢) lgazold, hogy bérmelyaD(0,4e'2) esetén azf(x)=a egyenletnek pontosan harom valos

megoldasa van!
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2. Adott az f :(0,40) — R, f(x)=x%+Inx figgvény.
2

5p | a) Igazold, hogyj(f (x)=In x)dng.
1

5p | b) Bizonyitsd be, hogy @:(0,+0) - R, g(x)=2x-x?+ f(x) fuggvény grafikus képe, a@x

tengely valamint azx =1 és x =e egyenlel egyenesek altal hatarolt sikidom terulefe
1
5p | ©) lgazold, hogy lim I x”(f (x)—xz)dx:O.

n-+oo ¢
e1
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