Ministerul Educéei si Cercetirii
Centrul Naional de Politicisi Evaluare in Edugae

Examenul de bacalaur eat national 2020
ProbaE. c)

Matematica M_mate-info
Varianta 6

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica

Filiera vocagionalda, profilul militar, specializarea matematicd-informaticad

e Toatesubiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 punctedin oficiu.

e Timpul delucru efectiv estede 3 ore.

I. FELADATSOR (30 pont)
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1. Igazold, hogy az=(1—i\/§)(1+i\/T2) természetes szam, ahél=-1.

2. Adott az f:R - R, f(x)=3x+a fuggvény, ahola valés szam. Hatarozd meg aevalds
szamot, haf (x)+ f (1~ x) =7, barmelyx valés szam esetén!

3. Oldd meg a valos szamok halmazarbdz 5 * = 2 egyenletet!

4. Adott az A:{1,2,3,4,$ halmaz. Hatarozd meg a& halmaznak aZ-et tartalmazé harom elém
részhalmazainak a szamat!

5. Az xOy derékszdg koordinata-rendszerben adott M(—4,4) pont. Hatdrozd meg annakda
egyenesnek az egyenletét, amely &tmegilgzonton és meéiteges azOM egyenesre!

6. Az A-ban derékszdg ABC haromszdgbersinB = cosB. Igazold, hogy azABC haromszog
egyenb szaru!

|l. FELADATSOR (30 pont)
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a a+tl a+2
1. Adottaz A(a)=| a®+1 a’+2 a®+ 3| matrix, ahola valés szam.
1 2 4
a) Igazold, hogydet(A(0)) =-1.
b) Bizonyitsd be, hogy a'z(a) matrix invertalhatd, barmelg valés szam esetén!

¢) Hatarozd meg azokat e egész szamokat, amelyekre Aéa) matrix inverzének minden eleme
egész szam!

2. Az A=[1,+0) halmazon értelmezett azly :%{”/x?’y3 -x3-y3+9 mivelet.

a) lgazold, hogyl[12020= 1.

b) Bizonyitsd be, hogy [y = i\i/%(x3 —1)(y3 —1) +1, barmelyx yOA esetén!

¢) Hatarozd meg ax[J A értéket gy, hogy[x =X.

I11. FELADATSOR (30 pont)
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b) Hatadrozd meg a# fliggvény grafikus képe vizszintes aszimptotajampiepletét at+o -ben!

1. Adottaz f :(2,4) - R, f(x)= +InXT_1 fliggvény.

a) lgazold, hogyf '(x) = x0(2,+0).
¢) Bizonyitsd be, hogyi2 > Inil, barmely x[(2,+w) esetén!
X— X—
X

VS +1
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3 2 _1
a) lgazold, hogyjf;(x +1)f (x)dx = 3

2. Adottaz f :(-1+e) - R, f(x)= fiiggvény.
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1
5p | b) Igazold, hogy_[ f 2(x)dx:%‘)an.
0

1
5p | ¢) Minden n nullatdl kilonbo# természetes szam esetén adott,azj f (x”)dx szam. Bizonyitsd
0
be, hogy Iim I,=0.
n - +oo
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