Ministerul Educéei
Centrul Naional de Politicisi Evaluare in Edugae

Examenul national de bacalaureat 2021
ProbaE. ¢)

Matematica M_mate-info

Varianta 2
Filierateoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocagionald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
» Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.
e Timpul delucru efectiv estedetrei ore.
|. FELADATSOR (30 pont)
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1. Igazolja, hogy(1+i)® - 2(1+i)+ 2= C, aholi? =-1.

2.Adottaz f R - R, f(x)=x*+ax-5 fuggvény, ahol valés szam. Hatérozza meg aaal6s
szamot, tudva azt, hogy a4 (1,2) pont rajta van af flggvény grafikus képén!

3. Oldja meg a valds szamok halmazétlmgh(x2 +1) = log, X+ log,(x+ ) egyenletet!

4. Szamitsa ki annak a valosiségét, hogy a kétjedy természetes szamok halmazabdl
véletlenszdfren kivalasztott szam oszthato legy2svel és5-tel!

5.Az xOy derékszof koordinata-rendszerben adottak Bk(3,4), N(0,1) és P(3,0) pontok.

Hatarozza meg annak@ egyenesnek az egyenletét, amely atmed¥ ponton, és parhuzamos az
MN egyenessel!

5p | 6. Az ABC haromszogC -ben derékszdy Igazolja, hogytg B :ﬁ.
g
II. FELADATSOR (30 pont)
1 00 a+t2 0 -a
1. Adottak azl;=|0 1 0| ésA(a)=| O 2 0 | matrixok, ahola val6s szam.
0 01 3a 0 2-3&
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a) lgazolja, hogydet( A(0) = &,
b) Hatarozza meg 80.44(R) matrixot, tudva azt, hogpB = A(a) - 2I; barmelya valds szam
esetén!

¢) Hatérozza meg am természetes szamot, amelytet( A(n) CA(-n)) > 0.

2. A valds szamok halmazéan értelmezzukxazy :E(X+ y+|x— y|) asszociativ riveletet.

a) lgazolja, hogy210= 2.
b) Ha a ésb olyan valos szdmok, amelyekee<b, bizonyitsa be, hoga b =b.

c) Hatarozza meg ax val6s szamokat, amelyek(€x) D( X2 + 1) 0(-2x) = 1C.

I11. FELADATSOR (30 pont)
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1. Adottaz f R - R, f(x)=x-vx%+3 fuggvény.

NG _
a) lgazolja, hogyf'(x) =L3X, xOR.
x? +3

b) Hatarozza meg az flggvény grafikus képe vizszintes aszimptotajéagenletét arco felé!
c) Hatarozza meg aa valds szam értékeinek halmazéat, amelyekref éx) =a egyenletnek van
megoldasa!
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X L
- fliggvény.

2. Adottaz f :R - R, f(x)=
X5+ X+3

2
5p | a) Igazolja, hogyj‘(x2 + x+3) f(x)dx=2.
0

2
5p | b) Igazolja, hogng(x)dxz In% ,ahol g:(0,+») -~ R, g(x)= 2XX+1Df (x).
1

5p | c) Adottak aza ésb valds szdmok, ahdd<a<b. Minden n nullatél killénbda természetes szam

b
esetén adott ak, =j f"(x)dx szam. Igazolja, hogylim 1, =0.
n

— +00
a
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