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Examenul national de bacalaureat 2021
ProbaE. ¢)

Matematica M_st-nat

Varianta 2

Filierateoretica, profilul real, specializarea stiinge ale naturii
» Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.
o Timpul delucru efectiv estedetrei ore.
|. FELADATSOR (30 pont)

Sp | 1. Hatarozza meg (abn)nzl meértani haladvany harmadik tagjat, lha=2 ésb, =6.

5 2. Adott az f:R-R, f(x)=x+7 és ag R-R, g(x)=x-7 figgvény. Szamitsa ki

p
(fo9)(7).
5p | 3. Oldja meg av2x—1=x- 2 egyenletet a valés szdmok halmazan!
5p | 4. Hatarozza meg annak a valosmégét, hogy az egyjefjytermészetes szamok halmazébol

5p

5p

véletlenszeten  kivalasztott n szamra teljesulion az n(n-1)(n-2)(n-3)(n-4>C
egyenbtlenség!

5. Az xOy derékszog koordinata-rendszerben adottak af1,1), B(-1,0), C(3,5) és D(5,6)
pontok. Igazolja, hogy 8, a D pontok, valamint aZAC szakasz feldipontja kollineérisak!

~

6. Hatarozza meg axJ(0,77) szamot, tudva azt, hodginx - cos<)2 =z

Il. FELADATSOR (30 pont)

5p
Sp

5p

5p
Sp

Sp

1+ 22

1 0) .
1. Adott azl, = és azA(a) =
01 2% 1-2

J matrix, ahola valés szam.

a) Igazolja, hogydet( A( 0)) = 1.

b) Igazolja, hogyA(1) + A(2) - A()A(D =1,.

c) Adott az m és azn természetes szam, amelyr&(m)CA(n)=A(m+n). Igazolja, hogy
m=n=1.

2. A valds szamok halmazan értelmezzik azy = X2 + y2 + X+ Yy miveletet.

a) lgazolja, hogy(-1) ((-1) = 0.

2 2
b) Bizonyitsa be, hogy Dy=(x+%} +(y+—;j ——; barmely x ésy valés szam esetén!

c) Hatarozza meg ax valos szam értékeinek halmazat, amelyerex’><4.

I11. FELADATSOR (30 pont)

1. Adott az f :(-2,+) - R, f(x)=x +4x—%|n(x+ 2) fuggvény.
_(2x#3)(x+ 9

S5p | a) Igazolja, hogyf '( x) = , XO(=2,+) .
2+ 4x- f
5 | b) Szamitsa kifim X+~ F(x).
X - +00
5p | c) Bizonyitsa be, hogy? +4x+%32—;ln(2x+ 4) barmely xO(-2,+w) esetén!
2.Adottaz f R - R, f(x)=1+ 22 fuggveény.
X +1

3
5p | a) Igazolja, hogyj‘(x2 +1) f (x)dx=18.

0
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3
5p | b) Igazolja, hogy_[xf (x)dx=4+In5.
1

c) Bizonyitsa be, hogyF (x+1)=F(x)+1 barmely x valés szdm esetén, ah® egy primitiv

5p
fluggvénye azf -nek!
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