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ProbaE. c)

Matematica M_sz-nat

Test 6
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
e  Minden feladat megoldasa kotelezo. Hivatalbdl jar 10 pont.
o Effektiv munkaidé 3 ora
| FELADATSOR (30 pont)

5p | 1. Szamitsatok ki az (an)n=1 szamtani haladvany els6 6t tagjanak osszegét, ha a1 =5 és a
kulonbség r = 2.

5P | 2. Hatarozzatok meg azoknak az a val6s szamoknak a halmazat, amelyekre az

x2— ax + a - 1= 0 egyenletnek kiilonbdzd valos megoldasai vannak.

5p | 3. Oldjatok meg a valos szamok halmazan a 3 - VxZ + x + 2 = 1 egyenletet.

5p | 4. Szamitsatok ki 2C5 — 3 V7.

5p | 5. Adottak azii = 1+ aj ésv = 27 + (a® + 1) j vektorok, ahol a valds szam. Hatarozzatok
meg azt az a valés szamot, amelyre az u és v vektorok kollinearisak.

9P | 6. Adott az ABC hegyesszdgli haromszdg, ahol AB = 8, BC = 8 és a teriilete 16.
Hatarozzatok meg a B sz0g mértéket.

Il FELADATSOR (30 pont)

1. Adottak az A= (2 é) I = (é g) ésM(x,y) = xI, +vA matrixok, ahol, x és y valos

szamok.

5p | a) lgazoljatok, hogy detA = -1.

5p | b) lgazoljatok, hogy M(x, y)- M(a, b) = M(xa + yb, xb + ya), barmely a, b, x és y valos szam
eseten.

5p | C) Hatarozzatok meg az (x, y) valos szamparokat, tudva azt, hogy det(M(x, y )) = 4 és az

M(x, v)- M(x, v) matrix elemeinek ¢sszege 8-al egyenld.

2. A valos szamok halmazan értelmezzikaz x *y=x+y—1€ésx e y=xy —x —y +2
miuveleteket.

5p | a) Igazoljatok, hogy2 2 (1+#3)=(2 = 1) = (2= 3).

XX
5p | b) Hatarozzatok meg azokat az x valds szamokat, amelyekre 3*°* = G) :

5 c) Hatarozzatok meg azokat az x, y val6s szamokat, amelyekre (x — 1) * (2y + 1) = 2 és
Plc+y)e4=10

I1l FELADATSOR (30 pont)

5x — 3, x € (—o0,1)
Llegyenaz fiR = R.f() =15 . 573 ¢ [1,+00)

5p | a) Igazoljatok, hogy az f fuggvény folytonos az R —en.

5p | b) Igazoljatok, hogy barmely a, a > 1 valds szam esetén a fiiggvény grafikonjanak A(a, f(a))
pontjan keresztiil a grafikus képéhez huzott érinté nem parhuzamos az Ox tengellyel.

5p | ) Bizonyitsatok be, hogy az f fliggvény konvex az (1, +co) intervallumon.

2. Tekintstik az f:(0,+) = R, f(x) =vx +x+1 ésg: (0, +») =R, g(x) = lezfx
fuggvényeket.
5p | a) Bizonyitsatok be, hogy az f fliggvény a g figgvény egy primitiv flggvénye.
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5p | b) Szamitsatok ki [, g(x)dx értéket.
5p | ¢) Hatarozzatok meg azt az m, m > 1, valds szamot, amelyre jlm F(x)g(x)dx = 20.

Proba scrisd la matematica M_sz-nat Test 6

Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
Pagina 2 din 2



