Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2020
Proba E. c)

Matematica M_mate-info

Test 7
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informaticd
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
I. FELADAT (30 pont)
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1. Hatdrozd megaz x= (\/E —1) valGs szam egész részét!

2. Adottaz f:R—>R, f(X)= x? — 2x fuggvény. Hatarozd meg az f fiiggvény grafikus képének az
y = 2x—3 egyenletii egyenessel valo metszéspontjainak abszcisszait!

7-2X
3. Oldd meg a valés szamok halmazan a 4*2 = (%] egyenletet!

4. Hatarozd meg az A={1,2,3,4,5,6,7,8,9,10} halmaz hdromelemi részhalmazainak szamat!
5. Az xOy koordinata rendszerben adottak az A(1,3) és B(2,5)pontok. Hatarozd meg azon C pont
koordinatait, amelyre AC =2AB.

5p | 6. Szamitsd ki az ABC haromszog keriiletét tudva, hogy AB=2, AC =3 és m(BAC<)=60°.
1. FELADAT (30 pont)
000 1 0 3 10 1
1. Adottakaz O;=|0 0 0|,A(a)=|0 1 a|ésaz (A(a))t =0 1 -—a | matrixok, ahol a egy
000 1 -a 0 3 a o0
valos szam.
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a) Igazold, hogy det(A(2))=1.
b) lgazold, hogy barmely q racionalis szam esetén az A(q) matrix invertalhato!

c) Tekintsik a B(a)=A(a) —(A(a))t matrixot. Hatarozd meg azokata p racionalis szamokat, amelyekre
B(p)B(p)B(p)+5B(p)=0;.

_
2Xy —X—y+1

2.AG= (0,1) halmazon értelmezziik az X*y = asszociativ miiveletet.

*

a) lgazold, hogy

Wl
gl

Wk

1
b) Ellendrizd, hogy az e = > a "+" miivelet semleges eleme-e!

1
c) Tudva, hogy (G, *) egy csoport igazold, hogy az f :G — M, f(x)==-1 fiiggvény egy izomorfizmust
X

P | alssit mega (G,*) és (M,-)csoportok kozétt, ahol M =(0,+o) ésa ™" avalds szamok szorzési
miveletét jelenti.
l1l. FELADAT (30 pont)
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1. Adottaz f:(0,+0) >R, f(x)=xInx fuggvény.
a) Igazold, hogy f'(x)=1+Inx, xe&(0,+x).

b) Hatarozd meg az m e (0, +o0) értékét, amelyre az f fiiggvény grafikus képéhez az M (m, f (m))

pontban huazott érintd parhuzamos az Y = 2X egyenletli egyenessel.
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¢) lgazold, hogy xIn x+ 1 >0, barmely x € (0,+o0) esetén!
5p e

2.Adottaz f :R— R, f(x)=cosx figgvény.

2
. 1
5p | @ lgazold, hogy !sm x f (x)dx:E.

b) Szamitsd ki lim 1

f(t)dt.
5p X—+o0 X ( )

O ey <

¢) Minden n nem nulla természetes szam esetén tekintsik az |, = (f (x))ndx szamot. Igazold, hogy az

5p

O N [N

(1,),., sorozat konvergens!
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