Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2020
Proba E. c)

Matematica M_gz-nat

Test 11
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
SUBIECTUL I (30 de puncte)
5p | L. lgazold, hogy Iogz(g/Z+§/§+1)=—logz(§/§—1).
5p | 2. Adott az f: R — &, f(x)=2x+a, fliggvény, ahol a valés szam. Hatarozd meg az a val6s szamot,
Ggy, hogy f(x)+ f(—x)=2020, barmely x val6s szam esetén.
5p | 3. Oldd meg a valés szamok halmazaban a 3" +3'* = 4 egyenletet.
5p | 4. Szamitsd ki a valdsziniiségét annak, hogy kivalasztva egy tetszéleges szdmot a kétjegyli természetes

5p
5p

szamok halmazabol, az /122 és /170 kozott helyezkedijen el.

5. Adott az ABCD paralelogramma. Igazold, hogy AB + 2BD + 3DA = CA.
6. Egy haromszdg oldalainak hossza 2, 3 és 4. Igazold, hogy a haromszog tompaszogii.

SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)

5p
5p

5p

5p
5p
5p

3 13) 10y ..
1. Adottak az A= és |, = matrixok.
-1 -4 01

a) lgazold, hogy det A=det(A+1,).

b) Hatarozd meg az a valos szamot, ha tudjuk, hogy A-A-A=al,.

c) Hatarozd meg azokat az (m, n) természetes szdmpérokat, ahol m=n, amelyekre
det(A+ml,)=det(A+nl,).

Xy

————=— miuveletet.
1-X—y+2xy

2. Az M =(0,1) halmazon értelmezziik az xoy =

a) lgazold, hogy XO% =X, barmely xe M esetén.

b) Igazold, hogy a ,,o ” miivelet kommutativ.

c) Tekintsik az f :(0,+0)—(0,1), f (x):i1 fuggvényt. Igazold, hogy f(x)o f(y)=f(xy),
X+

barmely X, y € (0,+x).

SUBIECTUL al Ill-lea (30 de puncte)
X
1. Tekintstk az f: R — &, f(x)= ¢ ::X flggvényt.
e
] 1_ X N —_
a) Igazold, hogy f'(x)====,x € &

5p
5p

5p

b) Igazold, hogy az f grafikonjahoz az A(L, f (1)) pontba hiizott érinté parhuzamos az f grafikonjanak
+o0-be mutatd aganak aszimptotajaval.

¢) lgazold, hogy g'(x)+g(x) :ix, béarmely x valés szdm esetén, ahol g:% — =, g(x)=f "(x).
e

2. Tekintstk az f: 5 — &, f(x) _ax— 2%

1
+——— flggvényt.
X% +1 241 ggvenyt
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1
5p | a) lgazold, hogy J'(x2 +1) f(x)dx =3.
0

1
5p | b) Szamitsd ki j f(x)dx .
0

e
5p | ¢) Hatarozd meg az a val6s szdmot, amelyre J'(f (x)+ 2: Jln xdx =6’ +a.
1

X“+1
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