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Matematica M_mate-info

Test 14
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematicda-informatica
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
I. FELADAT (30 pont)
Sp | 1. Mutasd ki, hogy a log; 5, V2 és logs 9 szamok egy mértani haladvany egymas utani tagjai.
Sp | 2. Legyen f:R—R egy fiiggvény. Igazold, hogyag:R >R, g(x)= f(x)— f(—x)fiiggvény
paratlan.
1
——X
5p | 3. Oldd meg a valés szdmok halmazan a kdvetkezd egyenletet: 3° +32 ~ =1++/3.
1\
Sp | 4. Hatarozd meg, hogy az (xS’ + TJ kifejtésében melyik tag tartalmazza M0, xeR".
X
Sp | 5. Az ABC haromszdg sikjaban adott a G pont, mégpedig ugy, hogy 34G=AB+ AC. Bizonyitsd
be, hogy G az ABC haromszdg stlypontja.
5p | 6. Hatérozd meg azt az x € (0,7) szdmot, melyre sin2x—3sinx—2cosx+3=0.
II. FELADAT (30 pont)
3 -1 -1 I 1 1
1. Adottakaz A=| -1 1 0 |és M(m)=|1 m 1 | matrixok, ahol m egy valos szam.
-1 0 1 I 1 m
5p | a) Mutasd ki, hogy det4=1.
5p | b) Bizonyitsd be, hogy az M (m) matrix rangja kiilonbozik 2-t6l, tetszéleges m valos szam esetén.
Sp | ©) Hatarozd meg azt az m , m #1 val6s szamot, melyre az M (m) matrix inverze az 4 matrix.
2. A komplex szdmok halmazan értelmezziik a z; o z, = z; + z, + 71z, miiveletet.
5p | a) Mutasd ki, hogy (1+i)e(2—i)=6+i.
5p | b) Igazold, hogy zoZz valds szam, barmilyen z komplex szam esetén.
5p | ¢) Hatarozd meg azokat a z komplex szamokat, melyekre zoz=-2.
III. FELADAT (30 pont)
x?—x+1
1. Adottaz f:R—>R, f(x)=In——— fiiggvény.
x“+x+1
2(x—=1)(x+1
5p | a) Igazold, hogy f(x)= 5 ( )(2 ) , xeR.
(x +x+1)(x —x+1)
5p | b) Hatarozd meg az f fiiggvény vizszintes aszimptotdjanak egyenletét —co felé.
5p | ©) Szamoldkia lim ( f(1)+ f(2)+...+ f(n)+2Inn) hatérértéket!
n—>+w
X2 +1
2. Adottaz f:R—>R, f(x)=~—— figgvény.
e
! 4
5p | a) Igazold, hogy Iexf(x)dx =3
0
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1
5p | b) Szamold ki az j f(—x)dx hatarozott integralt!
0

5p ¢) Hatarozd meg az a ¢és b valéos szamokat, tudva azt, a F:RoR,
F(x)=e" (—xz +ax+ b) fiiggvény a f egy primitiv fliggvénye.
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