Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National de Evaluare si Examinare

Examenul de bacalaureat national 2020
Proba E. ¢)

Matematica M_mate-info

Test 15
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematici-informatica
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda 10 puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de 3 ore.
I. FELADATSOR (30 pont)
5p | 1. Hatdrozd meg a z komplex szdmot, ha z=3z.
5p | 2. Adottaz f:R—> R, f (x) =2x+a fliggvény, ahol a valds szam. Hatdrozd meg az a valds szamot,
ha £(0), f(2) és f (1) egy mértani haladvany egymasutani tagjai!
5p | 3. Oldd meg a valos szamok halmazan a log; (—x) =1log; (xz —2x— 2) egyenletet!
Sp | 4. Mennyivel egyenlé annak a valdszinlisége, hogy az A= {0,1,2,. . .,9} halmazbodl egy véletlen-
szerlien kivalasztott elem négyzete is az A halmaz eleme legyen?
Sp | 5.Az 4, B, C és D pontok gy helyezkednek el, hogy AB+CD=0. Igazold, hogy AD+CB=0.
5p | 6. Az ABC hegyesszogi haromszogben BC = R, ahol R a haromszog koré irt kor sugara. Szamitsd
ki az ABC haromszdg A szdgének mértékeét!
II. FELADATSOR (30 pont)
0 00 1 00 1 a O
1. Adottakaz O;=| 0 0 0|, I;=|0 1 0|és A(a)={0 1 a | matrixok,és a egy valos szam.
0 0O 0 0 1 0 0 1
5p | a) Igazold, hogy barmely valés a esetén det(4(a))=1.
Sp | b) Adott a B(a)=A(a)—I; matrix, ahol a egy valés szam. Igazold, hogy barmely valos a esetén
B(a) . B(a) . B(a) =0;.
5p | ¢) Hatarozd meg a nullatol kiillonboz6 n természetes szamot, ha az X' matrix elemeinek 6sszege 21
és teljesiilaz 4(2)- X = A(1)+ A(2)+...+ A(n) egyenldség!
2. A valos szamok halmazan értelmezett az x* y = x*+ 4xy + y2 miivelet.
5p | a) Igazold, hogy 1%2=13.
5p | b) Hatdrozd meg mindazon x valds szamokat, amelyekre teljesiil az (x * x) *x% =61 egyenlség!
5p | ¢) Bizonyitsd be, hogy végteleniil sok olyan a irracionalis szam létezik, amelyre a*1 természetes
szam!
1. FELEDETSOR (30 pont)
x—3 . ,
1. Adottaz f:R—>R, f(x)= fliggvény.
Vx2+3
sp | a) leazold, hogy f"(x)=— 1) R
p | 8 Igazold, hogy f'(x)= , xeR.
(x2 +3)\/x2 +3
5p | b) Szamitsd ki: lim ( f (x))x.
X—>+00
5p | ¢) Bizonyitsd be, hogy barmely x val6s szam esetén X +24x10+3>3.
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2. Adottaz f:(0,40) >R, f(x)=x"+Inx figgvény.

3
a) Igazold, hogy J.(f(x) —Inx)dx = ?
1
2

b) Szémitsd ki [(f (x)—x" ).
1
_3-4In2

2
¢) Igazold, hogy J‘l f (lj dx
X0 \x 8
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