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e Minden tétel kotelez6. 10 pont jar hivatalbél.
e A munkaidé 3 6ra.
I. TETEL (30 pont)
Sp | 1.Igazold, hogy az A =z(2+3i)+Z(2-3i) egy valds szam, barmely z komplex szam esetén, ahol Z
a z konjugaltja!
S5p | 2. Adottaz f:R—>R, f(x)=x"—6x+7 fuggvény. Igazold, hogy
F(N2)- 1 (142)- £ (242) ... £ (10++2) 0.
Sp | 3. Oldd meg a lg(x2 +x— 2) =1+ lng_l egyenletet a valos szamok halmazan!
5p | 4. Szamitsd ki annak a valoszinliségét, hogy kivalasztva egy szamot a kétjegyli természetes szamok
halmazabodl, a szam szamjegyeinek szorzata 51-nél nagyobb legyen!
S5p | 5. Az xOy derékszogii koordinata-rendszerben adottak az A4(4,6), B(-3.—1) és C(-2,-2) pontok.
Igazold, hogy az M (1,2) pont az ABC haromszog koré frt kor kdzéppontja!
5p | 6. Legyen R az ABC haromszog koré frt kor sugara és » az ABC haromszogbe frt kor sugara.
Tudva, hogy sin A+sin B +sinC = y igazold, hogy az ABC haromszog teriilete egyenld 1.
7
II. TETEL (30 pont)
2 1 m 2x+y+mz=4
1. Adott az A(m)=|4 1 m | matrix és a <4x+y+mz=6 egyenletrendszer, ahol m valds
I —-m -1 x—my—z=-1
szam.
5p | a) Igazold, hogy det(A(O)) =2.
Sp | b) Hatarozd meg m azon valos értékeinek halmazat, amelyekre az A(m) matrix invertalhato.
5p | ¢) Igazold, hogy barmely m € R\ {—1,1} esetén az egyenletrendszer (xo, yO,ZO) megoldasara teljesiil
az 20 = xo Osszefliggés.
20
2. A valds szamok halmazan értelmezziik az x * y = x\/ v+ y\/ x* +1 milveletet.
Sp | a) Igazold, hogy 2 *(—2) =0.
5p | b) Ellendrizd, hogy e =0 semleges elem-e a ,, *” miiveletre nézve!
2x
5p | ¢) Adott az [:R—>R, f(x)= ¢ — fiiggvény. Igazold, hogy f(x)* f(y)=f(x+y) barmely
e
x €s y valos szamok esetén.
III. TETEL (30 pont)
ex
1. Adottaz f:R—>R, f(x)= fiiggvény.
x“+1
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e’ (x2 - X+ 1)
5p | a) Igazold, hogy f'(x)=

( ) (szrl)—x\/TH, xeR.

5p | b) Szamitsd ki: tim £ )=/ (%),
x—0 X

Sp | ¢) Hatarozd megaz f fiiggvény képhalmazat!

2. Adottaz /R R, f(x)= fliggvény.

x*+4

2
Sp | a) Igazold, hogy If(x)dx = %
0
1
b) Minden »n természetes szamra értelmezzik az :J " (x)dx szamot. Igazold, hogy
Sp 0
lim /,=0.

n—+w
T 1.5
5p | ¢) Hatdrozd meg azt az a valds szamot, a >0 , amelyre j x f(x)dx= Elnz.
0
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