Ministerul Educatiei
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Examenul national de bacalaureat 2021

Proba E. c)
Matematica M_gz-nat

Testul 1
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL | (30 de puncte)

5p
5p

5p
5p

2
1. Igazolja, hogy a=3+4\/§—(2+\/§) egy egész szam!

2. Adottak az f:0 —0, f(x)=2x+3 és g:0 -0, g(x)=4x"+2xfiggvények. Hatarozza meg az
f és g flggvények grafikus képei metszéspontjainak abszcisszait!

. . A ) X2 +4X+2 X
3. Oldja meg a val6s szamok halmazén a 2 =64-2" egyenletet!
4. Szamitsa ki annak valdszintiségét, hogy az A={-2,-1,1, 3,4} halmazbdl tetsz6legesen kivalasztott a

szam teljesitse a v'a? — 2a+1 > 3egyenl6tlenséget!

5P | 5. Az xOy derékszogti koordinata rendszerben adott az MNPQ paralelogramma, ahol M (2,3), N(5,4)
és P(4,0). Hatarozza meg az MQ egyenes egyenletét!
5p | 6. Az ABC héaromszdg egy 5 sugaru kdrbe van irva. Igazolja, hogy sin A-sinB-sinC = % :
SUBIECTUL I (30 de puncte)

5p
5p
5p

5p

5p

5p

a a-2
b+1 b-1
a) Igazolja, hogy det(A(1,0))=0.

1. Adott az A(a,b) :( jmétrix, ahol aés b valos szamok.

b) Bizonyitsa be, hogy ha a e (-,0) és be(0,+%), akkoraz A(a,b) matrix invertalhato!
c) Hatarozza meg az X € M , (L ) matrixot, amelyre A(1,3)- X = A(2,1)

2. A valGs szamok halmazan értelmezett az xo y =3xy — (x + y) +§ asszociativ miivelet.
. 7
a) Igazolja, hogy 10(-1) ==3-

b) Bizonyitsa be, hogy xoy = 3(X —%)(y —%) + % , barmely x és y valés szdmok esetén!

c) Szamitsa ki 10ioio 1

5p

SUBIECTUL 11 (30 de puncte)
1. Adottaz f:0 -0, f(x)=1-—— fuggvény.
x°+1
. , 2X
a) lgazolja, hogy f (x):—z, xel .
(x2+1)

5p

5p

b) Bizonyitsa be, hogy az y = 2021 egyenletii egyenes parhuzamos az f fuggvény grafikus képéhez

+o0 -ben hlzott aszimptotajaval!
c) Hatarozza meg az f fuggvény grafikus képének inflexios pontjait!
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2. Adott f:0 >0, f(x)=e*sinxfiiggvény.

2
5p | a) lgazolja, hogy Iﬁdx=e(e—1).
1 sinx

2
5p | b) Szémitsa ki If(x)dx.

5p | ¢) lgazolja, hogy
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