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Proba E. c)
Matematici M_mate-info
Testul 3

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
o Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.

o Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
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1. Adotta z=1+i komplex sz&m. Mutassa ki, hogy 22 -z-i=-11

2. Hatérozza meg a legkisebb n természetes szamot, amelyre az X2 -3x+3-n=0 egyenletnek két
kiilonb6z6 megoldasa van a valds szamok halmazéban!
3. Oldja meg a valés szdmok halmazaban a logs (25x) + log, 5=4 egyenletet!

4. Szémitsa ki annak a valdszinliségét, hogy a kétjegyli természetes szamok halmazabol
véletlenszertien kivalasztott szam oszthato legyen 2-vel vagy 3-mal!

5. Adott az A(-1,2), B(4,2) és C(3,0) pont az xOy derékszogii koordinata rendszerben. Szamitsa
ki az ABC haromszdg terlletét!

6. Adott az E(x)=sinx—sin(z—x)+cosx+cos(z—x)+tg2x kifejezés, amelyben XE(O,%)

Igazolja, hogy E (%) =1!

IECTUL al ll-lea (30 de puncte)
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010 0 0O 1 00
1. Adottakaz A={0 0 1|,O;=|0 0 O|ésl3={0 1 O | matrixok.
0 00O 0 0O 0 01
a) Igazolja, hogy det(A+15)=1!
b) Mutassa ki, hogy A-A-A=0;!
c) Bizonyitsa be, hogy ha X eM 3(L ), amelyre A-X =X-A, akkor léteznek az a, b és ¢ valds
szamok ugy, hogy X =al;+bA+cA- Al
2. A val6s szamok halmazan értelmezett az x * y =[x — y| miivelet.
a) lgazolja, hogy (5%2)*1=2!
b) Mutassa ki, hogy a ,, *” miivelet kommutativ!
c) Bizonyitsa be, hogy (a*b)+(b=*c)>ax=c, barmely a, b és c valds szam esetén!
IECTUL al Ill-lea (30 de puncte)
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1. Adottaz f:0 —0, f(x):x_—szr1 fliggvény.

eX

—(x-1)(x-3
a) lgazolja, hogy f’(x):w, xel |
e
b) Hatarozza meg az f fliggvény monotonitasi intervallumait!
x—3

¢) Bizonyitsa be, hogy x—1<2e 2 , barmely X €[1,+00) esetén!
2. Adottaz f:(—1+0)—>L, f(x)=+/x+1 fliggvény.

2
a) lgazolja, hogy Ifz(x)dx=4!
0
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1
5p | b) Szamitsa ki: [In(f (x))dx.
0

X
5p | c) lgazolja, hogy egyetlen olyan x val6s szam létezik, x €[0,+o0) , amelyre fef(t)dt =2021!
0
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