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Examenul national de bacalaureat 2021

Proba E. c)
Matematica M_gz-nat

Testul 4
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL I (30 de puncte)
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1. Hatarozza meg az (a,) ., szamtani haladvany elsd hét tagjanak az 6sszegét, tudva azt, hogy
a, =-5 és az allando kilénbsége r=8!

2. Hatarozza meg az a nem nulla val6s értékeit, amelyekre az ax? —x—a—1=0 egyenletnek két
kiilonb6z6 megoldasa van a valos szdmok halmazan!

3. Oldja meg a valés szamok halmazan a 3x —3/x° + x> —9 = 2x egyenletet!
4. Szamitsa ki 5AZ —3C31
5. Adottak az a=2i+mj és B:Sf—(m2 +1)]vektorok, ahol m egy valés szam. Hatarozza meg

azokat az m valos szamokat, amelyekre a és b vektorok kollineérisak!
6. Adottaz ABC haromszdg, amelyben AB >BC, AC =6, BC =10 ésaterllete 15. Hatarozza meg
a C sz0g mértéket!

SUBIECTUL al ll-lea (30 de puncte)
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-1

1. Adottak az A= [l
1 -1

10 . , , , ,
J, I, :[0 1) maétrixok és M (a,b)zalz +DbA, ahol a és b valds szamok.

a) lgazolja, hogy det A=0!
b) Bizonyitsa be, hogy M (a,b)-M (x,y)=M (ax,ay+bx), minden a, b, x és y valos szamra!
c) lgazolja, hogy ha x és y olyan valés szamok, amelyekre B=M(x,2y)+M(y,2x) és

C=M (x\/z,l)- M (y\/z,l) matrixok egyenléek, akkor x%+y? =01

2. A valoés szamok halmazan értelmezzilk az x*y=Xy+2Xx+2y+2 €S Xoy=X+Yy+2
miiveleteket.

a) lgazolja, hogy (1%2)o(1%3)=1%(203)!

b) Bizonyitsa be, hogy x*e=e, barmely x val6s szdm esetén, ahol e a ,,o "miivelet semleges
eleme!

c) Hatarozza meg azt az n természetes szamot, amelyre nx(-n)>no(-n)!

SUBIECTUL al Ill-lea (30 de puncte)
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fliggvény.

1. Adottaz f:0 -0, f(x):{x_1+ ¢ —x+1, xe(=.0)
xIn(x+1) , xe[0,+x)

a) lgazolja, hogy az f fliggvény folytonos az [ -en!

b) Bizonyitsa be, hogy az f fliggvény konvex a (0,+«) intervallumon!

c) Igazolja, hogy barmely a, a <0 valés szamra, az f fiiggvény grafikus képének az A(a, f (a))

pontjaba huzott érintéje nem parhuzamos az Ox tengellyel!

2. Adottak az f :(0,+0) -0, f(x)=2\/§—1 és g:(0,40) >0 , g(x)=1+xz\/; fuggvények.
X X

a) Bizonyitsa be, hogy az f egy primitiv fliggvénye a g fliggvénynek!
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5p | b) Szamitsa ki [ g (x)dx!
1

2
1 1
5p | c) Hatarozza meg azt az m, me(0,1) valés szamot, amelyre I f2(x)g(x)dx =21
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