Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2021

Proba E. c)
Matematica M_mate-info

Testul 5
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatica
¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)
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1. Hatarozd meg azt a z komplex szamot, amelyre z—2z =—2+6i.

2. Adott az f:R - R, f(x):x2 +m fliggvény, ahol m pozitiv valés szdm. Hatarozd meg az m

pozitiv valos szamot gy, hogy az f(0), f(1) és f(2) szamok ebben a sorrendben egy mértani
haladvany egymasutani tagjai legyenek.
3. Oldd meg a valés szamok halmazan a 2logs (x—1) =logs (3x+1) egyenletet.

4. Szamitsd ki annak valdsziniiségét, hogy véletlenszerien kivélasztva az A={0,12,...,20}
halmazb6l egy szamot, annak négyzete is az A halmazban legyen.
5. Adottak az A, B, C és D pontok igy, hogy 2AD = BD + AC . Bizonyitsd be, hogy AB =DC .

5p | 6. Adott az ABC haromszdg, amelyben az A sz6g mértéke 30°. Bizonyitsd be, hogy a BC oldal
hossza egyenl6 a hdromszdg koré irhat6é kor sugaranak hosszaval.
Il. FELADATSOR (30 pont)
1 00
1. Adottaz A(m)=m 1 0 |matrix, ahol m val6s szam.
0 m 1
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a) lgazold, hogy det(A(m)+ A(—m)) =8, barmely m valds szam esetén.

b) Hatarozd meg azt az m valds szamot, amelyre teljestil az A(m)- A(m)=A(0) egyenlség.

c) Bizonyitsd be, hogy A(1)—A(2)+A(3)— A(4)+...+ A(2n—1)— A(2n)=n(A(-1)-A(0)),
barmely nullatol kiilonb6z6 n természetes szam esetén.

2. A valds szamok halmazan értelmezziik az x*y = X2 + 4xy + y2 miiveletet.

a) lgazold, hogy %* g = u .

2
5p | b) Hatarozd meg azokat az x valds szamokat, amelyekre (X (—X))*((—x)*x)=24x.
Sp | ¢) lgazold, hogy x*%z 6, barmely nullatol kiilonbozé x valds szam esetén.
I1l. FELADATSOR (30 pont)
1. Adottaz f:R = R, f(x)= X+2 fliggvény.
[.2
X5 +2
2(1-x
5p | @) lgazold, hogy f'(x)= (-x) ,X ER.
(x2 + 2)\/x2 +2
5p | b) Szamitsd ki lim ( f(x))™.
X—>+00
X
5p | ) Bizonyitsd be, hogy e +2 <~e?* + 2, barmely x val6s szam esetén.
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2. Adott az f: (0, +0) - R, f(x)=x>~Inx figgvény.
2 3
5 | Id, h f | dx=—.
p | a) lgazold, hogy {( (x)+Inx)dx .

5p | b) Szamitsd kil [x(x* - £ (x))dx.

P e—

2

e 3
5p | c) Igazold, hogy J'l f (ﬁ)dx _2 -5
1 X 3
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