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Examenul national de bacalaureat 2021
Proba E. c)

Matematica M_gz-nat

Testul 5
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)
1
5p | 1. Igazolja, hogy (2—-1g40) ——————=
( ) lg?5—1g%2
5p | 2. Hatarozza meg az m azon val0s értékeit, amelyekre a 2x — m?+1=0 egyenlet megoldasa egy
0 -nél szigoruan kisebb valds szam!
2
5p | 3. Oldja meg a valés szamok halmazaban a 2% ** = 4%* egyenletet!
5p | 4. Hatarozza meg annak a valdsziniiségét, hogy véletlenszeriien kivalasztva egy n szamot az egyjegyii
természetes szamok halmazabol, az teljesitse az (n+1)l-n!<n+2 egyenl6tlenséget!
5p | 5. Az XOy derékszdgii koordinata-rendszerben adottak az A(—6,6) és B(0,2) pontok. Hatarozza meg
a C pont koordinatait, ha AO =2BC.
5p | 6. Hatdrozza meg az a, a>-2 valds szamokat, ha a?+1 és a+2 egy derékszogli héromszog
atfogdjanak, illetve a hdromszog koré irt kor sugaranak hossza!
Il. FELADATSOR (30 pont)
10 +a
1. Adottaz A(a)=1 0 1 | matrix,ahol ae(0,+x).
al 1

5p
5p
5p

5p
5p

5p

a) lgazolja, hogy det(A(4))=1
b) Igazolja, hogy det(A(a)- A(1 ) A(a+1))>0, barmely ae(0,+) esetén!
c) Igazolja, hogy a B(n)=A(L )+A( )+A(32)+...+ A(nz) matrix invertalhat6 barmely n, n>2

természetes szam esetén!

2. A val6s szamok halmazén értelmezziik az xoy =~/3(xy +4)—3(x+y) asszociativ miiveletet,
a) lgazolja, hogy J302=4/3.

b) lgazolja, hogy Xoy= \/§(x )( )+ V3, barmely x és y valds szdmok esetén!
11 1

c) Szamitsa ki a 3103% 03% 0...03™" értéket!

I11. FELADATSOR (30 pont)
X —arctgX, xe(—o,0)
1. Adottaz f:R - R, f(X)= flggvény.
! ( ) 5 oX , Xe[0,+oo) ggveny
X“+X+4

5p
5p
5p

a) lgazolja, hogy az f fiiggvény folytonos R -en!
b) Bizonyitsa be, hogy az f fiiggvény névekvd a (—o,0) intervallumon!

c) lgazolja, hogy f(x)<1 barmely x val6s szdm esetén!
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Xx+1

X + 2X

2. Adottaz f: (0, +) » R, f(x)= fuggvény.

5
5p | a) lgazolja, hogy _[x(x+2) f(x)dx=16.
1

3
5p | b) Szamitsa ki az J' f (x)dx értéket!
1

5p | ¢) Bizonyitsa be, hogy az f flggvény barmely F primitivje konkav fliggvény!
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