Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2021
Proba E. c)

Matematica M_gz-nat

Testul 6
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
| . FELADATSOR (30 pont)

5p
5p

5p
5p
5p

5p

1. Szamitsa ki az x = logg 8+ logg 27 és y=+/22-3%+6° szamok mértani kozéparanyosat!

2. Adottaz f:R - R, f(x)= x% +2x+a fiiggvény, ahol a egy valds szam. Hatarozza meg azokat
az a valos szamokat, amelyekre az f fuggvény grafikus képe az Ox tengelyt két kiilonb6z6 pontban

metszi!

— 72X—1

2
3. Oldja meg a val6s szamok halmazan a 727 egyenletet!

4. Bizonyitsa be, hogy a V52 : C62 és V42 szamok szorzata egy természetes szam négyzetével egyenld!
5.Az xOy derékszdgli koordindta-rendszerben adottak az A(-1, a+1), B(2,-3) és C(3,1-a)

pontok, ahol a val6s szdm. Hatarozza meg azt az a valds szamot, amelyre az A, B és C pontok
kollineérisak!

6. Hatdrozza meg az N -ben derékszogii MNP haromszogbe irt kor sugaranak hosszat, ha MN =12
és NP =16.

Il . FELADATSOR (30 pont)

5p
5p

5p

5p

5p

5p

i . F

a 2 1 ax+2y+z=1

1. Adott az A(a) =|2 4 -—a| matrixésaz < 2x+4y—az =1 egyenletrendszer, ahol a valos szam.
1 a -1 X+ay—-z=0

a) Igazolja, hogy det(A(1))=-3.

b) Hatérozza meg azokat az a valds szamokat, amelyekre az A(a) matrix invertélhato!

c) Bizonyitsa be, hogy az egyenletrendszernek nincs olyan (xo, Yo zo) megoldasa, amelyre

Yo_%o
2 3

2. A val6s szamok halmazan értelmezziik az x* y = 3/x> + y> — 27 asszociativ miiveletet.

a) Igazolja, hogy 2021x(-2021)=-3.

b) Hatarozza meg a ,, *” miivelet semleges elemét!

c) Adott az f:R — R, f(x)=%x+27 figgvény. Bizonyitsa be, hogy f(x)* f(y)=f(x+y),
barmely x és y val6s szamok esetén!

XOZ

5p

5p

ELADATSOR (30 pont)
x3+3
1. Adottaz f:R - R, f(x)= s flggvény.
X°+7
—3x? (x3 —1)(x3 + 7)
a) Igazolja, hogy f'(x)= 5 , X ER.
(x6 + 7)

b) Hatadrozza meg az f figgvény grafikus képének aszimptotait.
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5p

5p

5p
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c) Bizonyitsa be, hogy | f (x)— f (y)|s$ barmely x és y val6s szamok esetén!

2. Adottaz f:R - R, f(x)= 2X2J;1 fliggvény!
e
1 .3x
e f(x
a) lgazolja, hogy IA dx=e-1.
0 2x+1

1
b) Szamitsa ki: Iexf (x)dx.
0

2
¢) lgazolja, hogy J.;Z f (lj dx :e_—l .
lx(x+ )
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