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Matematica M_mate-info

Testul 7
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatici
¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
o Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)
5p | 1. Hatarozza meg azM = {n € N|2n + 1 < 10}halmaz elemeinek szamat!
5p | 2. Adottaz f:R > R, f(x)= x2 —10x+m fliggvény, aholm egy valés szam. Hatérozza meg az m
valds szam azon értékét, amelyre az f fliggvényhez rendelt parabola csicsa az Ox tengelyen van!
5p | 3. Oldja meg a valds szamok halmazan az x ++/x—5 =7 egyenletet!
5p | 4. Hatérozza meg annak a valdszinliségét, hogy egy véletlenszeriien valasztott haromjegyii
termeészetes szdm ne legyen 5-nek tobbszordse!
5p | 5. Az xOy koordinatarendszerben adottak az A(3,4)ésB(-1,3) pontok. Hatarozza meg a C pont
koordinatait gy, hogy AB+2BC =0.
5p | 6. Adott az ABC hegyesszogii haromszog, amelyben AB=4, AC =5 és a haromszog tertlete
egyenld 6 -tal. Szamitsa ki az A sz6g koszinuszat!
Il. FELADATSOR (30 pont)
1 a+l a x+(a+l)y+az=6a+3
1Adott azA(a)={1 1 a+1| matrix és az {x+y+(a+1)z=4a+7 egyenletrendszer, ahol
2 a 1 2x+ay+z=2a+6
a valds szam.
5p | a) Igazolja, hogy det(A(a))= Z(a2 +1), barmely a valds szam esetén!
5p | b) Hatérozza meg azt az a valds szamot, amelyre A(a)- A(0) = A(0)-A(a).
5p | ) lgazolja, hogy ha (Xo,Yo.Z9) az egyenletrendszer megoldasa, akkor xq, yo és z, egy mértani
haladvany egymas utani tagjai!
2(x+
2. Az M =[0,+) halmazon értelmezziik az x*y = (—;) miveletet.
Xy +
5p | a) lgazolja, hogy x*0=x, barmely xe M esetén!
5p | b) lgazolja, hogy x* y < 2, barmely X, y €[1,+x) esetén!
5p | c) Hatérozza meg azokat az (m,n) nem nulla természetes szamokbol all6 szdmparokat, amelyekre
m=n természetes szdm!
I1l. FELADATSOR (30 pont)
1. Adottazf: R —» R, f(x)=¢" (x2 —4x+ 5) fliggvény.
5p | a) lgazolja, hogy f '(x)zex(x—l)2 X ER.
5p | b) Szémitsa ki: lim f(—x).
X—>+0
5p | ¢) lgazolja, hogy az f fiiggvény grafikus képe barmely, az Ox tengellyel parhuzamos egyenest
legtdbb egy pontban metsz!
2. Adottaz f:R - R, f(x)= 4x3 +1 fuggvény.
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1
5p | @) lgazolja, hogy jf(x)dx:z.
0

1
5p | b) Szémitsaki [x*(f (x))’ dx.
0

—>+0

X
5p | c) Igazolja, hogy lim [In(f (t))dt=-+oo.
X
1
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