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Examenul national de bacalaureat 2021
Proba E.c)

Matematica M_mate-info
Testul 8

Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematicd-informaticdi
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematici-informatica
¢ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.

e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

I. FELADATSOR (30 pont)

5p | 1. Hatarozzameg az A = {x € N|{/7 < x < log, 2 1} halmaz elemeinek szorzatat!

5p | 2. Adottaz f:R = R, f(x)= x? +4x fuggvény. Hatarozza meg az f fuggvény grafikus képe és az
y =5x+2 egyenleti d egyenes metszéspontjainak abszcisszait!

5p | 3. Oldja meg a valds szamok halmazan a 2-9* —32X —3=0 egyenletet!
5p | 4. Hatdrozza meg annak a valosziniiségét, hogy a haromjegyli természetes szamok halmazabdl
véletlenszerlien valasztott szam szamjegyei egymastol kiilonb6z6 primszamok legyenek!

5P | 5. Az ABC haromszog sikjaban adott az M pont gy, hogy 2MB—MC = AB . lgazolja, hogy az
AMBC négyszdg paralelogramma!

5p | 6. Szamitsa ki tg x -et tudva, hogy x e (7:3?”) s sinx = —% .

Il. FELADATSOR (30 pont)
a+l 1 a (a+1)x+y+az=-5

1. Adottaz A(a)=| 1 -1 —a|métrixésaz { x—y—-az=10 egyenletrendszer, ahol a
2-a 1 1 (2-a)x+y+z=1-a

egy valds szam.
5p | a) Igazolja, hogy det( A(2))=4.

5p | b) Hatarozza meg azon a valds szamokat, amelyekre az egyenletrendszer nem &sszeférhet
hatarozott!

5p | ¢) Hatarozza meg azt az a természetes szamot, amelyre az egyenletrendszernek egyetlen (xo, Yo zo)
megoldasa van és x, egész szam!

2. A valos szamok halmazan értelmezzilk az x*y=x+Yy —?y asszociativ miiveletet, melynek van

semleges eleme.
5p | a) lgazolja, hogy 1+*5=5.

5p | b) Hatarozza meg az x, x>0 valds szdmot, amelyre «/§ *«& =5,

5p | ¢) Hatarozza meg azokataz a, a#5 valds szamokat, amelyekre a ,, *” miivelet szerinti szimmetrikusa
az a -nak szigortan kisebb, mint 0.

I11. FELADATSOR (30 pont)
1. Adott azf: (0, +) = R, f(x)=(x-1)In(x+1) fuggvény.

5p | a) lgazolja, hogy f'(x)=1+|n(x+1)—xi+1, x €(0,+00).

5p | b) Szamitsaki lim (f(x)f(ln.

X—>—+00 X

5p | ¢) Igazolja, hogy az f fiiggvény grafikus képének barmely két kiilonb6z6 érint6je metszi egymast!
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3X

Jx+1

2
5p | a) lgazolja, hogy J‘x\/x +1f (x)dx =7.
1

2. Adottaz f: (—1,40) » R, f(x)= fliggvény.

1
5p | b) Szamitsa ki: [ £2(x)dx.

0
5p | ¢) Tudva azt, hogy az F: (—1,+®) = R, F(X)=2(x+1)vx+1—6+/x+1+4 egy primitiv fuggvénye

3
az f fuggvénynek igazolja, hogy _[ f(x)F(x)dx=32.
0
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