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Examenul national de bacalaureat 2021
Proba E. c)

Matematica M_gz-nat

Testul 8
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. TETEL (30 pont)

1. Hatarozza meg a (b, )nzlmértani haladvany els6 harom tagjanak osszegét, tudva azt, hogy b, =2
és by =4.

5p | 2. Adott az f:R—-R, f(x)= x?> —5x+3 fiiggvény. Szamitsa ki azoknak a pontoknak az
abszcisszainak a szorzatét, amelyekben az f fliggvény grafikus képe az Ox tengelyt metszi!

5p | 3. Oldja meg a valés szamok halmazaban a 2+/x +2 =1—x egyenletet!

5p | 4. Szamitsa ki annak a valoszinliségét, hogy Kivalasztva egy szdmot a haromjegyii természetes
szamok halmazabol, ennek a szamnak minden szdmjegye péaros legyen!

5p | 5. Az xOy derékszogii koordinata-rendszerben adottak az A(1,3), B(—1,0)és C(a,a+2) pontok,

5p

ahol a egy valds szam. Hatarozza meg azt az a valés szamot, amelyre az OC és AB vektorok
kollinearisak!

5p | 6. lgazolja, hogy sin(x+%)+sin(x—%):sin X, barmely x val6s szam esetén!

1. TETEL (30 pont)

a a+l

1. Adott az A(a):(a+2 a3

j matrix, ahol a valds szam.

5p | a) lgazolja, hogy det(A(0))=-2.
5p | b) Igazolja, hogy az A(a) matrix invertalhatd, barmely a val6s szam esetén!
5p | ¢) Igazolja, hogy, ha & és begész szamok és X € .#,(R), Ugy, hogy A(a)-X =A(b), akkor az X
matrix elemei egész szamok!
2. Az A=(0,+) halmazon értelmezzilk az x -y = 2X 1 2Y miveletet,
y X
5p | @) lgazolja, hogy a=2-4 egész szdm!
5p | b) lgazolja, hogy xoy =>4, barmely x,y e A esetén!
5p | ¢) lgazolja, hogy a ,,o” miiveletnek nincs semleges eleme!

1. TETEL (30 pont)

1. Adottaz f: (—1,1) U (1,40) - R, f (x):il—i1 fuggvény.
x-1 X+

—4x
(x=1)° (x+1)*
5p | b) Hatarozza meg a fuggvény grafikus képéhez huzott érinté egyenletét abban a pontban, amelyben a
flggvény grafikus képe az Oy tengelyt metszi!

5p | a) lgazolja, hogy f'(x)= xe(-11)u(l, +x).

i (%)
¢) Szamitsa ki: lim ————~—.
5p | ©) Szamitsakd ot T (x+1)

2. Adottaz f: (—4,+x) - R, f (x):XLLZ1r flggvény.
X+
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2
5p | @) lgazolja, hogy _[(x+4) f(x)dx=6.
0

1
5p | b) Szamitsa ki: [ f (x)dx.
0

n
5p | ¢) lgazolja, hogy I f (x)e *dx <1, barmely n nullatol kiilonboz6 természetes szam esetén!
0
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