Ministerul Educatiei
Centrul National de Politici si Evaluare in Educatie

Examenul national de bacalaureat 2021
Proba E. c)

Matematici M_mate-info

Testul 9
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
o Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
I. FELADATSOR (30 pont)

5p
5p
5p
5p

5p

i 1. 1.3

3 3 3 4

2. Adottaz f:R = R, f (x) =-3x+18 filiggvény. Hatarozza meg az f o f fuggvény grafikus képének
az Ox tengellyel val6 metszéspontjanak az abszcisszajat!

1. Igazolja, hogy 1—%+

3. Oldja meg a valés szamok halmazan a 237 — 227 4+ 257X =9 egyenletet!

14
4. Hatarozza meg az ( X3 +ij , X€E (0, +0) kifejtésnek azt a tagjat, amely nem tartalmazza x -et!

Jx
5.Az xOy derékszogfi koordinata rendszerben adottak az A(a,1) és B(—2,5) pontok, ahol a egy val6s
szam. Hatarozza meg az a val6s szam értékét tudva, hogy az AB szakasz felez6pontja az y=2x+3
egyenletii egyenesen talalhatd!

5p | 6. Szamitsa ki az ABC haromszdg AB oldalanak a hosszat, tudva azt, hogy tg C =1, valamint az
ABC haromszdg beirhatd egy 3 sugar( korbe!
Il. FELADATSOR (30 pont)
a 1 1
1. Adottaz A(a)=|1 a+1 1| matrix, ahol aegy val6s szam.
1 -1 1
5p | a) Mutassa ki, hogy det(A(3))=10.

5p
5p

5p

b) Bizonyitsa be, hogy barmely n, n>2 természetes szam esetén az A(n) maétrix rangja 3.

c) lgazolja, hogy barmely m, m=>2 természetes szam esetén az A(m) métrix nem minden eleme
egész szam!

Xy —4
X+y—-4

2. Az M =(2,+) halmazon értelmezziik az oy = asszociativ miiveletet.

a) Mutassa ki, hogy 8-8=5.

5p | b) Igazolja, hogy (x+2)e(y+2)>(x+y)o4,barmely x,y e M esetén!
9P [ c)HaxeM és n, n>2 természetes szam Ugy, hogy XoXoXo...ox=2" _zi”’ igazolja, hogy x
2" _szer x
egy természetes szam négyzete!
I11. FELADATSOR (30 pont)

5p
5p

1. Adottaz f:(3,4+») » R, f(x)= In(x—3)—2|n(x2 —9) fuggvény.

3(1-x)

a) Igazolja, hogy f'(x)= > , Xe(3,+0).
X —_

b) Mutassa ki, hogy f egy bijektiv fiiggvény!
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5p | ¢) lgazolja, hogy Iin13((x—3) f(x))=0.
X—>

2
2. Adottaz f: (—2,2) = R, f(x)=x+ — flggvény.
X —
3
2 X2 5
5p | a) Mutassa ki, ho f(x)— dx=—.
p|a) gy { ()= [dx=3

1
5p | b) Igazolja, hogy j(f(x)+ f (—x))dx=4(1-In3).
]

NG
5p | c) Hatdrozza meg az a e (0\/§) értékét, tudva azt, hogy _[ Jx=f(xX)dx=+/3-1.
a
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