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Proba E. c)

Matematici M_mate-info
Testul 11

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd

Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd

e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
o Timpul de lucru efectiv este de trei ore.

I. FELADATSOR (30 pont)

5p

5p

5p
5p

1. lgazolja, hogy f/(6—\/§)3 +\/(l—\/§)2 =5,

2. Adottak az f:R > R, f(x)=x-3 és g:R >R, g(x)=x*—-2mx-6 fiiggvények, aholm egy
val6s szam. Hatarozza meg az m valds szdm értékét tudva, hogy az f fuggvény grafikus képe metszi
az Ox tengelyt egy olyan pontban, amelyben a g fliggvény grafikus képe is metszi az Ox tengelyt!

3. Oldja meg a valds szamok halmazan a log, (x2 —4x+12) =log; 27 egyenletet!

4. Szamitsa ki annak a valosziniiségét, hogy kivalasztva egy szamot a kétegyli természetes szamok
halmazabol, a kivalasztott szam szamjegyeinek 6sszege oszthat6 legye 3 -mal!

5P | 5. Az xOy derékszdgii koordinata rendszerben adottak az A(-4,0), B(-13) és C(1,m) pontok,
ahol m egy valds szdm. Hatarozza meg az m valds szam értékét tudva, hogy az ABC haromszég
derékszogiia B csucsban!
5p | 6. lgazolja, hogy sinz‘r)T”JrcosBTﬂ =1.
Il. FELADATSOR (30 pont)
1+a 1 1 (1+a)x+y+z=0
1. Adott az A(a,b,c)=| 1 1+b 1 | métrix és az{x+(1+b)y+z=0 egyenletrendszer, ahol
1 1 1+c x+y+(1+c)z=0
a, b és ¢ nemnulla valés szamok.
5p | a) Igazolja, hogy det(A(-2,0,2))=—4.
5P | b) Ha abc + ab + ac +bc # 0, akkor igazolja, hogy az A(a, b,c) matrix invertalhato!
5p | ¢) Tudva azt, hogy az egyenletrendszernek létezik a (0,0,0) megoldastol kiilonbdzé megoldasa,

. . 11 1 .
igazolja, hogy az N :_+B+_ egész szam!
a c

Xy

——  asszociativ miiveletet és adott az
Xy —X—y+2

2. A G=(0,2) halmazon értelmezzik az x*y=

f:(0,40)—(0,2), f(x)= il fuggvény.
X+

5p | a) lgazolja, hogy 1%1=1.

5p | b) Bizonyitsa be, hogy f(x)=* f(y)=f(xy), barmely x,y € (0,+o)esetén!

5p | ) Hatarozza meg az n természetes szamot, amelyre f [Ej * f [zj * f [Ej *, 0% f (@j = ﬂ

2 3 4 2021) n+1
I1l. FELADATSOR (30 pont)
1. Adott az f: (0, 4) - R, f(x)=2xInx- x2 + 3fuggvény.
f(x)-f(1
5p | a) lgazolja, hogy Iimuzo.
x—1  X-1
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5p

5p

5p

5p
5p

b) lgazolja, hogy az f fuiggvény konvex a (0,1) intervallumon!
¢) Bizonyitsa be, hogy 2Inx < x 1 , barmely x e (1,+o0)esetén!
X

Xn

1
2. Minden n nemnulla természetes szam esetén értelmezzik az |, = nj

n
O1+x

1
a) Igazolja, hogy I, +J'idx =1.
O1+ X

b) lgazolja, hogy |, = 2—%.

c) Bizonyitsa be, hogy |, <In2, barmely n nemnulla természetes szdm esetén!

dx szamot.
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