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Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
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e Minden feladat megoldasa kotelezo. Hivatalbdl jar 10 pont.

e Munkaidé 3 dra.

I. FELADATSOR (30 pont)
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5p

1. Szamitsa ki az a = —= szam egészrészét!

J2
2. Adottaz f:R - R, f(x)= x? + mx +1 fiiggvény, ahol m valdés szdm. Hatarozza meg az m valés
szamokat, tudva azt, hogy az Ox tengely érint6je az f fuggvény grafikus képének!

3. Oldja meg a valés szamok halmazan a ,/(x—1)(x+2) =(x+2)~/x—1 egyenletet!

4. Hatdrozza meg az n, n>2 természetes szémot, tudva azt, hogy a {3,4,5,...,n+ 2} halmaznak
pontosan 55 kételemii részhalmaza van!

5. Az xOy derékszogl koordinatarendszerben adottak a d; és d, egyenesek, melyek egyenletei
2x—y+1=0, illetve x+y+2=0. Hatarozza meg annak a d egyenesnek az egyenletét, amely
mer6leges a d, egyenesre és athalad a d; és d, egyenesek metszéspontjan!

6. Mutassa ki, hogy sin5—”+sin£:£.
12 12 2

I1. FELADATSOR (30 pont)
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2 x1
1. Adottaz A(m,x)=|1 m 3| matrix, ahol m és x val6s szamok.
3 -2 X
a) Mutassa ki, hogy det(A(4,2))=0.
b) Hatérozza meg az A(2,1) maétrix rangjat!
c) Hatdrozza meg az (n, p) nemnulla, kiilésnboz8 természetes szamokbol allé szamparokat, melyekre
det(A(S,n)) = det(A(3, p))

2. A valo6s szamok halmazan értelmezett az x*y :?y_ X—Yy+6, asszociativ és semleges elemmel

rendelkezd miivelet.
a) Mutassa ki, hogy (—-1)*3=3.

b) Igazolja, hogy x*(y+z—-3)=(x*y)+(x*z)-3, barmely x, y és zvalés szdmok esetén!
c) Hatarozzameg az X, x = 3 valés szdmokat, melyekre (x *(x+x'—3))+(x"*(2x—3))=42, ahol X'

az X szimmetrikusa a ,,*” miveletre nézve!

I11. FELADATSOR (30 pont)

5p
5p

1. Adottaz f:R » R, f(x)= VX2 +2—ax fiiggvény, ahol a egy valds szam.

X
VX2 +2
b) Hatarozzameg az a valds szamot, melyre az f fiiggvény grafikus képének az x =~/2 abszcisszéju
pontjaban hizott érintdje parhuzamos az Ox tengellyel!

a) Az a=0 esetén, mutassa ki, hogy f'(x)=  x ER.
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5p | ¢) Bizonyitsa be, hogy barmely a valds szam esetén, az f fuggveny grafikus képének van
aszimptotaja a +oo felé!
2. Adottaz f:R > R, f(x)=x?arctg x fiiggvény.

5p | a) Igazolja, hogy J Fx )d =20.

arctg x
ﬁf X -
5p | b) Mutassa ki, hogy jﬂdx{—’z’—%l.

1

5p | ¢) Bizonyitsa be, hogy lim J'f x)dx=0.

n—>+oo
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