Vektorok a sikban

1) Kotottvektor: AB vagy AB . Jellemzéi: kezddpont (A), végpont (B),
nagysag, hosszlsag, modulus vagy norma (‘E‘vagy HEH), irany, iranyitas,
tartéegyenes. Tulajdonsag: AB =-BA vagyis AB+BA=0.
2) Szabadvektor: a, b, c,.... Jellemzdi: hosszUsag, irany, iranyitas.
3) Vektor szorzésa skalarral: Az AB és CD kollinearisak, ha létezik olyan
k0 szam amelyre AB=k-CD. Tehat v és k-v kollinearis vektorok.
4) Két vektor dsszeadasa: haromszdgszaballyal vagy paralelogramma
szaballyal.
Haromszogszabaly: [AB+BC=AC| Paralelogramma szabaly:
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5) Oldalfelezé tétel vektorokra:
Ha M e[BC] és |BM|=|MC| akkor
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M

6) Két vektor skalaris szorzata: |a-b =[a]-|b|-cos x| ahol x a két vektor éltal

bezart sz6g mértéke.
7) Két vektor vektoriélis szorzata: axb=[a-b|-sinx-n,| ahol x a két vektor

altal bezart sz6g, és n, a két vektor sikjara meréleges vektor (normalvektor)

8) Az (0,i, j) ortonormalt bazisvektorok, ha i L j és |i|=|j|=1 vagyis

i-j=j-i=06sii=j j=1

9) A vektor koordinatakkal a bazisban: |v=x-i+y-j
Ha O(0,0) és M(x,y) akkor OM = x-i+y-j ahol (X, y) a vektor koordinatai az

ortonormalt bazisban. Tehat [M(x, y) < OM(x,y) < OM =x-i+Yy- .
10) Kotottvektor koordinatai: ha A(x,y,) és B(x,,y,) akkor

E = (Xz _X1)i+(yz - yl)] = E(Xz — X, Y, — yl)

11) Szabadvektor hossza: ha |v=x-i+y-j| akkor [v|=4/x*+y?




12) Kotottvektor hossza: ha A(x,,y,) €S B(x,,y,) akkor
[AB] =0 = %) + (¥, — y,)’

13) Két vektor Gsszege és kiilonbsége: ha v, = x,-i+y,-j és v, =x,-i+y,-j akkor

VY, = (% %)+ (Y, +Y,) | illetve [v, —v, = (% —%,)i+ (Y, - ¥,)

14) Skalar és vektor szorzata: ha v=x-i+y-j akkor |k-v=kx-i+ky-j

Kovetkezmény: A v, =x -i+y,-j ésv,=x,-i+y,- ] kollinedrisak, ha létezik

olyan k=0 valos szam amelyre x =k-x, és y,=k-y, vagyis Xﬁ =%
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15) Két vektor skalasris szorzata: ha v, = x -i+y,-j ésv,=x,-i+y,-j akkor

ViVo =X -X+Y, Y,

Kovetkezmény: Ha v=x-i+y-j akkor [v' =v-v=x2+y? M= +y’

16) Két vektor hajlasszoge: ha v, = x-i+y, ] €s v,=x,-i+y,-j akkor

XXty
Xy K+

V, -V, = ||V, |-cos x = |cos x = —2—| vagy [cosx =
AR

17) Két vektor kolcsonos helyzete:
a) Egyenls vektorok: ha v, = x -i+y,-j és v, =x,-i+y,-j akkor

Vi =V, & X =X, éSY2:Y2

b) Parhuzamos (kollinearis vagy egybeesd) vektorok: ha v, = x -i+y,-j €s
Vv, =X,-i+Y,-j akkor v_1||E@ﬁ=ﬁ
XZ yZ

c) Merdleges vektorok: ha v, = x -i+y,-j és v, =x,-i+y,-j akkor

V_1J-V_2<:>X1'XZ+Y1'YZZO

18) Harom pont kollinearitasa: ha A (x,V,), A (%, Y,), A (x,, y,) akkor

ineari AA k. AA s BX Yo
, A, A, Kollinearisak < =k- 3 _Ys~ W
Ai AZ AS AlAS AlAz X=X Y=Y

19) Nevezetes pontok koordinatai:
a) Oldalfelezé pont koordinatai: ha AM = MB és A(x,, y,), B(X,, Y,),M(x,y) akkor

KX oy Wit Y
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b) Adott szakaszt k aranyba 0szt6 pont koordinatai: ha
AM =k-MB és A(x,Y,), B(x,,Y,), M(x,y) akkor

X:X1+k-X2 ésy:)ﬁ"'k‘YZ
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c) Haromszdg sulypontjanak koordinatai: ha A(x,y,),B(X,,¥,),C(X,, ¥;),G(X, y) €S
X = X +X+ X5

b5y it Yot
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G sulypont, akkor

20) Helyzetvektorok és tulajdonsagok:
Minden M sikbeli pontra az OM vektort az M pont helyzetvektoranak nevezzik,

és r, - al jel6ljik, tehat |r, =OM

a) Ha M(x,y) akkor [r, =OM =x-i+y-j| az (i, j) bazisvektorokra vonatkozo

analitikus reprezentalas vagy révidebben |r, =(x, y)

b) Ha A(x.,Y,),B(x,,y,) akkor Flzr:@ X=X, 68y, =Y,

C) Ha EZ(XA’ Ya) es E:(XB! Ys) akkor

E+E:(XA+XB)-E+(yA+yB)-]:(xA+xB,yA+yB)
d) Ha r, = (x,,y,) s keR akkor |k-r,=k-x,-i+k-y,-j=(k-x,,k-y,)
e) Ha AM = MB és A(x, Y,), B(x,, y,), M (x, y) akkor az M felezépont helyzetvektora:

_:a+E:X1+X2.7+y1+yz .]:(Xfi'xz y1+y2j

I |
M 2 2 2 2 2

f) Ha AM =k-MB ésA(x, Y,),B(x,, y,), M (x, y) akkor az M pont helyzetvektora:

r—=a+k-gz><1+k.x2.ier1+k~y2.—.=(xl+k~x2 y1+k~y2j
M 1+k 1+k 1+k 1+k ' 1+k

g) Ha A(x,y,), B(X,, ¥,),C(X: ¥5),G(x, y) akkor a G sulypont helyzetvektora:

s

:rA+rB+rC :X1+X2+X3.i+Y1+YZ+Y3._-:(X1+X2+X3 y1+yz+y3j
3 3 3 3 ’ 3




