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IX. osztaly M2
Megjegyzések. Minden feladat kitelezé. Az I. feladatnal csak egy helyes valasz van! A II. feladathoz csak valaszokat irj! A

II1. és IV. feladatok megoldasat ird le részletesen! Hivatalbél 10 pontot kapsz. Munkaidé 2 é6ra és 30 perc.
I. FELADAT( 20p) (A versenylapra csak a helyes valasz betiijelét ird le!)
(4p) 1) A {\/T , V2 , 3 yeuns V10 } halmaz racionalis elemeinek szama:

a) 2 b) 1 ) 4 d)3
(4p) | 2) Azx® +x—1=0 egyenlet megoldisainak dsszege:

a) —1 b) 1 c) 2 d) 0
(4p) | 3) Az x* + x—1=0 egyenlet megoldasainak szorzata:

a)0 b) 1 c) -1 d) 2
(4p) | 4 Mennyi sin180° ?

a) 1 b) 0,5 ¢)0 d) -1

(4p) | 5) Egy haromszog szogfelezdinek metszéspontja a:
a) stlypont b)magassagpont c¢) beirt kor kozéppontja d) koré irt kor kdzéppontja

II. FELADAT (40p ) A versenylapra csak a gyakorlat szamat és az eredményt ird!

(4p) | 1) Oldd meg az x* —3x+2 <0 egyenlStlenséget a valés szamok halmazan!
(4p) | 2) Hatarozd megaz f:R >R, f (x) =—x" +2x -2 fiiggvény maximumat!
(4p) | 3) Az x valds szam milyen értékére veszi fel a minimumataz f:R — R,
f(x) =x" +2x -2 fiiggvény?

(4p) | 4) Hany metszéspontja vanaz f:R - R, f(x) =x’+2¢é g:R—>R
g(x) =—x* +2x+2 fiiggvények grafikus képének?

(4p) | 5) Ha x, és x, az x° +x—1=0 egyenlet megoldasai szamitsd ki xl2 + x22 értékét!
(4p) | 6) Adj pe¢ldat egy szigoraan novekvd f: R — R fliggvényre!

(4p) | 7) Adj példat egy szigoruan csokkené f : R — R fiiggvényre!

(4p) | 8) Oldd meg a valos szamok halmazan az x> +5x — 6 = 0 egyenletet!

(4p) | 9) Mennyi cos180° ?

(4p) | 10) Irj egy olyan méasodfoku egyenletet, amelynek egyiitthatoi egészek, és két irracionalis

megoldasa van!

MATEMATIKA TDASFELMERO® VERSENY, 2008. majus 10.
IX. ({sztély



III. FELADAT ( 15p ) A versenylapra ird le a részletes megoldast!

Adottaz f: N" — N fuggvény, ahol f (n) azon (a,b,c) szamharmasok szamat jeloli,
amelyekre a,b,c e {1,2,...,11} ,a<b<c és a+c=2b.lIgy f(1)= f(2)= 0.

(4p) | a) Igazold, hogy f (3) =1.

(4p) | b) Igazold, hogy f (4) =2.

n—1

(1p) | © Igazold, hogy f(n):f(n_1)+[ >

},VneN,nZ&

(1p) | d) Igazold, hogy f(n):[g][nz_l}, VneN".

(2p) | e) Hatarozd meg az n e N* szamot gy, hogy teljesiiljon az f (n) =25 egyenldség.
(2P) | f) 1gazold, hogy f(n)#2008 VneN.

(Ip) | g) Igazold, hogy az N — { f (n)‘n € N*} halmaz szdmossaga végtelen.

IV. FELADAT (15p) A versenylapra ird le a részletes megoldast!
Adott a sikban egy 8 elemii M halmaz. Jeldlje n(M ) azon egyenesek szamat, amelyek

atmennek az M halmaz legalabb két pontjan.

(4p) | a) Igazold, hogy n(M )2 1.

(4p) | b) Igazold, hogy n(M ) <28.

(2p) | ¢) Igazold, hogy haa T egy 8 kollinearis pontbol 4116 halmaz, akkor n(T)=1.

(2p) | d) Igazold, hogy ha S egy olyan 8 elemii ponthalmaz, amelyben barmely harom pont nem
kollinearis, akkor n(S)=28.

(1p) | e) Igazold, hogy ha az U egy olyan 8 elemli ponthalmaz, amelyben 7 pont kollinearis és
egy pont nincs egy egyenesen az elébbiekkel, akkor n(U ) =8.

(1p) | f) Igazold, hogy n(M)=27.

(1p) | g@ Ha E asik pontjainak egy 8 elemii halmaza és n(E) # 1, igazold, hogy n(E)>8.

Osszeallitotta Ton Savu és Csap6 Hajnalka
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