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Megjegyzés: Minden feladat kotelezo. Az 1. feladat minden kérdésére egyetlen helyes valasz adhaté. A I1. feladathoz csak
valaszokat irj. A III. és IV. feladatok megoldasait ird le részletesen. Hivatalbol: 10 pont. Munkaidé 2 éra 30 perc.

I FELADAT (20p) (A vizsgalapra csak a helyes valasz betiijelét ird le!)

1) Hény egész szam vana (—10,10)intervallumban?

a)20 b) 21 ¢) 19 d) 18
2) Szamitsd ki: [1,5]+[-1,5]+[0,5]+[-0,5] . (ahol [a]az a valés szam egész része).
a) 0 b) 1 c) -1 d) -2
3) Szamitsd ki: {1,5}+ {~1,5}+{0,5}+ {~ 0,5} ? (ahol {a} az a valds szam tortrésze).
a)0 b) 1 c) 2 d)3
4) Ha Maz (AB) szakasz felez6pontja, az MA + MB vektor egyenlo:
a) AB b) 0 ¢) BA d) 248
5) Ha 4, B, C harom pont egy sikban az AB + BC + CA vektor egyenlo:
a) 0 b) AC ¢) CB d) BA

II. FELADAT ( 40p)
(A vizsgalapra csak a valaszokat ird!)

1) Melyek az x* +3x—4 =0 egyenlet valés megoldésai?
2) Mennyiaz x° +5x—6 =0 egyenlet valés megoldasainak dsszege?

3) Mennyiaz x> —5x+4 =0 egyenlet valos megoldasainak szorzata?

4) Irj fel egy olyan egész egyiitthatés masodfoki egyenletet, amelynek mindkét
megoldasa irraciondlis szam.

5) Mennyi a /3 szém elsé két tizedesjegyének Osszege?

6) Ha % =0,a,a,..a,..., hatarozd meg a,,,, értékét.

7) Mennyi a V101 szém elsé 10 tizedesjegyének szorzata?

8) Ha G az ABC haromszog stulypontja, mennyi a GA+GB+GC vektordsszeg?

9) Ha O az ABC haromszog koré irt kor kozéppontja, mennyi az 04+ 0B +0C

vektorosszeg?
10) Ha D az ABC haromszog BC oldalanak felez6pontja, mennyi a DA+ DB+ DC
vektorosszeg?
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III. FELADAT (15p)

(Ird le a feladat részletes megoldasat!)
5 1 1 1 1

4 a) Igazold, hogy — =—+ + + .

“p)| 2 le T2 237234 23.4.7

(4p) | b) Igazold, hogy 2008 =2-2007 —2006.

2007 1 ( 2006)

2 ¢) Igazold, hogy ——=—|1+—
@p) | © le &Y 2008 ~ 21" " 2008

(Ip) | d) Ha m,n € N" relativ primek és 1< m < n, akkor létezik d € N* és k € {1, 2,...,m -1},
ugy, hogy n=md -k .
(2p) | e) Igazold, hogy az n=md —k egyenldség (d,neN"), m_ %(1 + Ej alakba irhato .

n n
(Ip) | f) Igazold, hogy ha a,b e N, 0<a<b, léteznek az r,d,, d,,..., d, nemnulla természetes
1 1

szamok gy, ho £—L+ +..+ legyen
8 H08Y % d d-d, ~ d-d,-..d gyen.

r

(1p) | & Hatarozd megazn e N* és r, <r, <...<r, € N"szamokat Gigy, hogy

17 1 1 1
—=—+—+...+— legyen.
18 n r T,

n

I,V. FELADAT (15p)
(Ird le a feladat részletes megoldasat!)
Legyen S az ABC haromszog teriilete , x,y,z € (0, ) és D e (BC), E € (AC), F <(4B)
pontok ugy, hogy BD =X, CE =y, AF =z
DC EA FB
Legyen {M }=(AD)(BE), {N}=(BE)n(CF), és {P}=(4D)n(CF) tgy, hogy
MA _x+l NB_y+l  PC_z+l
MD xy ' NE yz PF  zx
Egy tetsz8leges ORT héaromszog teriiletét jelolje Sy -

S BD
4 a) lgazold, hogy: —228 = —,
(4p) | a) Ig & ¢ =3
S  AM
4p) | b) Igazold, hogy: —===—-.
S.ps AD
X
¢) Igazold, hogy: S =—85.
2p) |9 Ig 8Y- Oums wtx+l

(2p) | d) Igazold, hogy: S,,, =|1- x .,y .z 5
xy+x+l yz+y+1l zx+z+1

(1p) | © Igazold, hogy: a + Y + z <1, ‘v’x,y,ze(O, oo).
xy+x+1 yz+y+1 zx+z+1

(1p) f) Igazold, hogyVs e [0,%} esetén léteznek az X € (4B),Y € (BC),Z € (CA)pontok ugy,
p

hogy S, =s legyen.
S .

N

(1p) | g Ha xyz =1 igazold, hogy: S, <

Osszeallitotta: Nicolae Musuroia, Nagybanya
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