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Megjegyzés: Minden feladat kotelezd. Az 1. feladat minden kérdésére egyetlen helyes valasz adhaté. A 11. feladathoz csak

valaszokat irj. A III. és IV. feladatok megoldasait ird le részletesen. Hivatalbol: 10 pont. Munkaidé 2 6ra 30 perc.

I. FELADAT (20p)
(A vizsgalapra csak a helyes valasz betiijelét ird le!)

31 1 0), 0 0) , .
Adottak az 4 = , 1, = és 0, = matrixok.
-7 =2 0 1 0 0

1)

2)

3)

4)

)

Az A matrix elemeinek dsszege:
a) 2 b) 10 c) -2 d o0
A legkisebb n természetes szdm amelyre 4" =1,,
a)2 b) 6 c)4 d)3
Az I, + A+..+ A’ matrix egyenld:
a) O, b) I, c) 4 d A4°
lim egyenld:
noo 41
a) 0 b) 1 c) o d) 0,5
1irn(\/n +1-/n ) egyenld
a) 0 b) 1 c) © d) 0,5

II. FELADAT (40p)
(A vizsgalapra csak a valaszokat ird!)

1)

2)

3)
4)

5)

6)

7)
8)

9)

) 1 2 3 4 -
Szamitsd ki az + matrixdsszeget.
3 4 1 2

) 1 2)(3 4 )
Szamitsd ki az . matrixszorzatot.
3 4)(1 2

Adj példat két 4,B € M,(C) , A4, B # O, matrixra, amelyekre 4-B = 0,.
Adj példat két P,Q € M,(Z) , P,Q # I, matrixra, amelyekre P-Q=1,.

. .1 N
Szamitsd ki a hm—n hatarértéket.

n—w )

Szamitsd ki a lim(l - lj hatarértéket.

n—>00 n

Adj példat olyan (a, )

neN
Adj példat olyan (b, )

negativ tagja van és amelyre limb, =0.

n—>0

neN

Adj példat korlatos és divergens sorozatra.

10) Adj példat olyan nemkorléatos sorozatra, amelynek nincs hatarértéke.
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n—>0

sorozatra, amelyre a, >2, Vn e N esetén és lima, =2.

sorozatra, amelynek végtelen sok pozitiv és végtelen sok
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III. FELADAT (15p)
(Ird le a feladat részletes megoldasat!)

Jelolje S, , n>2, az n- ed rendii permutaciok halmazat és m(c) a o € S, permuticio

1 2 3 4J [1 23 4J
= , Xx,yeES,.

no

21 4 3077 2 3 41

a) Szamitsd ki az x-y és y-x permutaciokat.

inverzidinak szamat. Legyen, x = [

b) Szamitsd ki x™' és y~' permutdciokat.
¢) Szamitsd ki az m(x) és m(y) értékét .
d) Szdmitsd ki a Zm(a) Osszeget .

oeS;
e) Igazold, hogy az S, permutacioinak barmely sorrendben képzett szorzata nem lehet az
123 -
permutacio.
1 2 3

f) Igazold, hogy az S, permutécidit rendezhetjiik ugy, hogy ebben a sorrendben
. ., , 1 2 3 4
Osszeszorozva Oket az eredmény az

1 2 3 4

g) Igazold, hogy az S, permutacidit rendezhetjiik ugy, hogy ebben a sorrendben

1 2 3 4

21 43

] permutacio legyen.

Osszeszorozva Oket az eredmény az x = { j permutacio legyen
IV. FELADAT (15p)
(Ird le a feladat részletes megoldasat!)

11 1 ~ 1

Adottak az(an)neN* ,(bn )neN‘ ,(cn )neN* és (xn )neN* , a, =?+?+...+ 3 b . m,

e{-1+1} és x, = 301', +§§, +% , VneN".

a) Igazold, hogy az (an) N Sorozat szigortian novekvo.
b

b) Igazold, hogy a (b, ) . sorozat szigortian csikkend.

neN”

¢) Igazold, hogy az (a, )neN s (b )neN* sorozatok korlatosak.

d) Igazold, hogy az (a ( )neN* sorozatok konvergensek ¢és hatatértékiik egyenld.

n )neN

e) HaaeR az (an) sorozat hatatértéke igazold, hogy a irracionalis.

*
neN

f) Igazold, hogy az (x,) . sorozat konvergens és hatarértéke a [ a,a] intervallumban

van.

eN”

g) Igazold, hogy létezik legalabb egy b [—a,a] ugy, hogy barmely (cn )n . sorozat esetén

eN
limx, #b .

n—>0

Osszesllitotta: Constantin Toma Drugan, Rm. Vilcea
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