CONCURSUL DE EVALUARE iN MATEMATICA
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Clasa a VIII -a
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SUBIECTUL 1
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SUBIECTUL III

. .1
a) Numarul rational subunitar 5

< : . 3
Numarul rational supraunitar 3

b) Numarul irational subunitar V2 -1.

Numadrul irational supraunitar V2.

¢) g=191si p=101I rezulta ca intre p si ¢ nu existd numere intregi si ¢ — p ==0,9.
d) Daci b—a>1=a<a+l<b.Cum a<[a+1]<a+1=[a+1]e(a,b) si [a+1] se afld

intre a si b , ceea ce trebuia demonstrat.

e) x>0:>l>0:{l}sl<{l}+l.Notém F}FIZHEN :>n>l.
X X X X X X

f) Fie n e N astfel incat n > (din punctul e)). Atunci nb —na > 1, deci intre na si nb

existd cel putin un numar intreg, conform subpunctului b). Fie k acel numar intreg,

< . k 5 k . <
rezultd na <k <nb,deci a<—<b.Luam r =— € Q si problema este rezolvata.
n

n
. - . V2
g) Considerdm r, <r, € Q, astfel incit a <r, <r, <b.Definim s =1, +(r2 —r])-T.

Numdrul se R-Q si 7, <s<r,,dect a<s<b.
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SUBIECTUL IV

a) F mijlocul lui AD si N mijlocul lui DC rezulta ca FN este linie mijlocie in AADC ,

de unde FN||AC si FN :g.(l)

M mijlocul lui AB si E mijlocul lui BC rezulta ME linie mijlocie in AABC , de unde
: A
ME| AC si ME:TC - (2)

Din (1) si (2) rezultd c& FN|ME si FN = ME, deci FNEM paralelogram.
b) AAPD = AD? = AP’ +PD*, ABPC = BC’ =BP?>+CP?. Adunand relatiile

obtinem AD’ + BC* = AP> + BP* + CP* + DP’ (3).

ABPD = BD® = BP*> + PD* , AAPC = AC® = AP’ + PC*. Adunand relatiile

obtinem BD’ + AC* = AP*> + BP* + CP* + DP* (4).

Din relatiile (3) si (4) rezultd AD* + BC* = BD* + AC”.
¢) E mijlocul lui BC, Q mijlocul lui AC = EQ linie mijlocie in AABC = EQ| 4B ..
F mijlocul lui 4D, Q mijlocul lui 4C = FQ linie mijlocie in AADC = FQ|CD .
Cum AB L CD, EQ| AB,FQ|CD = EQ L FQ= AEQF dreptunghic.
d) AEFQ = FQ’+QE* = FE’

2 2
FQ=DTC,QE=£ DC JrAB

; = J =FE* = AB* + CD?* =4FE"*.
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€ 2A4pcp =240 +24,pc =

AB? + BC* N AD?* + CD?

= AB-BC-sinB+ AD-CD-sinD < AB-BC + AD-CD < :

2

inegalitatea mediilor) . Deci 44 < AB* + BC* +CD* + AD*.
g ABCD

f) APAD dreptunghic si PF mediana rezulta cd PF = ATD, deci LAPF = ZFAP.

ABPC dreptunghic si PE mediana rezultd cd PE = BTC ,deci LBPE = ZEBP.Cum P, E, F

coliniare obtinem LEBP = LFAP, de unde AD||CB (unghiuri corespondente congruente),

deci ABCD este trapez.
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