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 XIIOSZTÁLY – M2 
♦ Minden tétel kötelező, Hivatalból 10 pont jár.   
♦ Munkaidő 3 óra. 
 
I. Tétel ( 50 pont) Karikázzátok be a helyes megoldást 

5 p 
1. A lim

1x

x
x→∞ +

 határérték: 

 A) 0;   B)∞ ;   C) − 1;   D) 1;   E) −∞ . 
5 p 2. az ( ) 2: , 2f f x x→ =  függvény deriváltja: 

 A) ( )' 2 ;f x x= +   B) ( ) 2' ;f x x=   C) ( )' 4 ;f x x=   D) ( )' ;f x x=   E) ( )' 2.f x =  
5 p 3. Adott az  ( ) 3: , 3 1f f x x x→ = − + . Függvény, Mennyi ( )' 2f ? 

 A) 4;   B) 2;   C) 3;   D) 9;   E) 1.−  
5 p 4. Az  ( ): , xf f x x e→ = +  másodrendű deriváltja: 

 A) ( )'' 1 ;xf x e= +   B) ( )'' ;xf x e=   C) ( )'' 2 ;xf x e=         D) ( ) ( )'' 2 ;xf x x e= +     E) ( )'' .f x x=  

5 p 5. A  ( )lim
x

x x
→∞

−  határérték: 

 A) 0;   B)
1
2

;   C) − 1;   D) ∞ ;  E) 2 . 

5 p 
6. Az ( ) ( ) 1: 0, ,f f x x

x
∞ → = +  függvény növekvő a következő halmazon: 

 A) ;   B) ( )0,1 ; C) ( )0,∞ ; D) [ )1,∞ ; E) ( )0,2 . 
5 p 

7. A 
2 3 3 3

3 3 2 3

− +

− +
 determináns értéke 

 A) 1;   B) 3;   C) 5− ;  D) 1− ;  E) 4.  
5 p 

8. Legyen 
1 1
0 1

A
⎛ ⎞

= ⎜ ⎟
⎝ ⎠

 egy valós elemeket tartalmazó másodrendű négyzetes mátrix. Akkor 2A  : 

 A)
2 2

;
0 2
⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

  B) 
1 2

;
0 1
⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 C) 
2 0

;
0 2
⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 D) 
2 4

;
0 2
⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 E) 
0 7

.
0 7
⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

5 p 
9. Az  

1 1
0 1

A ⎛ ⎞
= ⎜ ⎟
⎝ ⎠

mátrix inverze: 

 A)
1 1

;
1 0

−⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

  B) 
1 0

;
1 1

⎛ ⎞
⎜ ⎟−⎝ ⎠

 C) 
1 0

;
0 1
⎛ ⎞
⎜ ⎟−⎝ ⎠

 D) 
0 1

;
1 1
⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 E) 
1 1

.
0 1

−⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

5 p 10. Az ( ) ( ) ( )1,6 , 1,8 , 3,A B C a−  pontok kollineárisak. Mennyi az a ? 
 A) 3− ;  B) 2;   C) 4;   D) 4− ;  E) 3. 
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II. TÉTEL (30 pont) Írjátok le a részletes megoldást. 

3 p 1. Számítsátok ki: ( )lim ln .
x

x x
→∞

−  

3 p 
2. Határozzátok meg az ( ) 2: , .

1
xf f x

x
→ =

+
függvény grafikus képének asszimptotáit. 

3 p 
3. Igazoljátok, hogy  0 1x =  minimumpontja az ( ): 0, ,f ∞ → ( ) 2 2 .f x x

x
= + függvénynek 

3 p 
4. Számítsátok ki: 

1

cos cos1lim
1x

x
x→

−
−

. 

3 p 
5. Határozzátok meg az : ,f → ( ) 2 .

1
xf x

x
=

+
függvény monotonítási intervallumait. 

3 p 6. Határozzátok meg az : ,f → ( ) 3 22 4 2.f x x x= − + függvény grafikus képének inflexiós pontjait. 
3 p 

7. Legyen ( )2

1 1 2 0
, .

0 1 1 2
A B M

⎛ ⎞ ⎛ ⎞
= = ∈⎜ ⎟ ⎜ ⎟−⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 Számítsátok ki: ( )2008AB BA− . 

3 p 
8. Oldjátok meg a 

3 2 3
4 2 8

4 5 7

x y z
x y z

x y z

+ − =⎧
⎪ + + =⎨
⎪ − + =⎩

lineáris egyenletrendszert. 

3 p 
9. Határozzátok meg azt az  m valós számot, amelyre a 

4 3
2 2

x my
x y
+ =⎧

⎨ − =⎩
 egyenletrendszer összeférhetetlen. 

3 p 10. Igazoljátok, hogy ha  A egy valós elemeket tartalmazó harmadrendű négyzetes mátrix, akkor 
( )det 0tA A− = . 

 
 
III. TÉTEL (10 pont) Írjátok le a részletes megoldást. 

2 p 
1. Igazoljátok, hogy az ( ) 1

1
xf x
x
+

=
−

 függvény konvex az  ( )1,∞ .intervallumon. 

2 p 

2. számítsátok ki: 

2

20

1
2lim .
sin

x

x

xe x

x x→

− − −
 

2 p 
3. Számítsátok ki: *A A⋅ , ahol *A  az 

323 456 231
821 734 656

1144 1190 425
A

−⎛ ⎞
⎜ ⎟= ⎜ ⎟
⎜ ⎟
⎝ ⎠

mátrix adjungált mátrixa. 

2 p 4. Igazoljátok, hogy egy olyan konvex négyszög területe, amely minden csúcsának koordinátái egész számok, 
nagyobb, vagy egyenlő, mint 1. 

2 p 5. Határozzátok meg azon :f → folytonos függvényeket, amelyek rendelkeznek 
az ( )2 1,f x x= ∀ ∈ tulajdonsággal. 

 
 


