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XI. OSZTALY — M2

Minden tétel kotelez6. Hivatalbol 10 pont jar.
Munkaidé 3 ora.

LTETEL (50 pont) Karikdzzatok be a helyes valaszt!

ax+by+cz=14
5p|1.Ha ab,ce R ésaz { bx+cy+z=11 egyenletrendszernek (X=1,y =2,z=3) megoldasa van, akkor b
CX+y+z=8
egyenlo:
A) 0; B) I; C)2; D) 3; E) 4.
2X+y—-z=1
5p| 2.Ha x,y,ze R ¢s X+Yy =0, akkor zegyenlo:
X+2y+2z=0
A)1; B) 2; C)3; D) 4; E) 0.
5p | 3. Egy logaritmus fliggvény, folytonos a:
A) R; B) R\{0}; C) [0,00); D) (0,); E) {0}.
X
S p | 4. A maximalis értelmezési tartomany, amelyen az f(X) = \/76 5 képlettel, egy folytonos fiiggvényt
X —
értelmezziink:
A) R; B) [0,0); ©) (0,0); D) (0,00) \ {2} ; E) [0,00) \ {4}.
SP | 5. Az(x—1)(3*-9) <0 egyenlétlenség, megoldashalmaza:
A) [1;9]; B) [1; 2]; O {1;3}; D) {I; 2}; E) [1; 3].
5p |6 Az f:R >R, f(X)=x*+2x fiiggvény, grafikusképéhez az (1; f (1)) pontban hiizott érintd,
iranytényezoje:
A) 4; B) 2; O)1; D) 0; E) -1.
S5p|7.-Ha f:R—>R,f(x) :22—)(1 , akkor (1) egyenl6:
X+
A)1; B) 2; O)3; D) —1; E) 0.
Sp| 8. A lim len X hatarérték, egyenld:
x>l X° —1
A) B) I: O e: D) E) 0.
S5p|9.Azf:R—>R, f(X)=x —3x+7 fliggvény, helyi széls6érték pontjainak szama:
A) 0; B) I; C)2; D) 3; E) 4.
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S5p

10. A (—;0] intervallumon, az f :R - R, f(x)=¢"+ LX fliggvény:
e

A) szigortan csokkend;  B) szigortian novekvd; C) nem monoton; D) allando; E) korlatos.

II. TETEL (30 pont) irjatok le a részletes megoldast !

2X+ay—-3z=>5
3 p | 1. Hatarozzuk meg az a értékét tigy, hogy a 4 ax+y—z=0 egyenletrendszernek, legyen egy
3IX+y+z=2
(%> Yo Zy) megoldasa, amelyre X, + Y, + 2, =2.
X+ay+a‘z=a
3 p | 2. Mutassuk ki, hogy ha az a,b,c kiilonb6zd valds szamok, akkor az { x+by+b*z=b
X+cy+cy’ =c
egyenletrendszernek, egyetlen megoldasa van és ez nem fiigg az a,b, c-t6l.
X +x-2 hax>1
3p | 3.. Hatdrozzuk meg az aec R értékétugy, hogy az f :R - R, f(X)=9 x2_1 ° fliggvény,
a-2* , hax<1
folytonos legyen R -en.
X _0. X

3 p | 4. Oldjuk meg a LZZ-FE; <0 egyenl6tlenséget.
3p | 5. Tudjuk, hogy az f:R —> R fliggvény, derivalhato X, =1-ben és f(l1)= f'(1)=1. Igazoljuk, hogy a

g:R >R, g(x)=(x*+1)f(x) figgvény, derivalhato X,-ban és szamitsuk ki a g'(x,)-t.
3P | 6. Mutassuk ki, hogy az f :R — R, f(x)=x* +2x+1 fliggvény grafikus képéhez hiizott barmely két

érintdjének, van egy kdzds pontja.
3 p | 7. Szamitsuk ki: lim(XIn X) .

xN\0
X X
3 p | 8. Hatdrozzuk meg az f :R = R, f(X)= (x> =3x+3)e* + EREY fiiggvény, helyi szélséérték pontjait.
In X . In2009 _ In2010
3p | 9. Felhasznalva az f :(0,) = R, f (X) = —= fiiggvényt, mutassuk ki, ho > )
P (0,%0) () =— - fuggveny &Y 009 > 2010

3P | 10. Mutassuk ki, hogy e¢* > x+1, barmely valos x értékre.

III. TETEL (10 pont) irjatok le a részletes megoldast !

2(ax+y+2z2)=X
2 p | 1. Mutassuk ki, hogy ha az a,b,c egész szamok, akkor az {2(X+ by + z) = y egyenletrendszernek, csak
2(X+y+cz)=z
az X=Y=z=0 megoldasa van.
e -1 h 0
2p | 2. Mutassuk ki, hogy az f :R >R, f(X)=1 x ax# fiiggvény, derivalhaté R -en.
1 ,hax=0
. X +ax’ +bx+c
2 p | 3. Hatdrozzuk meg az a,b,ce R 1gy, hogy lim =
x=1  (X=1)InX
2p | 4. Hatarozzuk meg az me R értékeit, amelyre az f :(0,00) = R, f(X) = x(In X)* + mx fiiggvénynek nincs
sz€lsoérték pontja.
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2 2n+1
. , , X X X . ;
2 p | 5. Mutassuk ki, hogy barmely ne N estén,az f :R > R, f(X)=1+—+—+...+ ——— fliggvény,
I 2! 2n+1)!
szigortian novekvd.
Maximalis pontszam: 100 pont
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