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XII. OSZTALY - M2
Minden tétel kotelez6. Hivatalbol 10 pont jar.
Munkaidé 3 ora.

LTETEL (50 pont) Karikazzatok be a helyes valaszt!

1
5p 1. Az f :[1,3] > R, f(X) = X+— fiiggvény, szubgrafikonjanak teriilete:
X

A)3; B) 4+In3; C) In3; D) 2+In3; E)3+In2.

1

X

5p | 2. Mennyivel egyenl6 J dx?
-1 —

4-x
A)0; B)2; o)l ; D)2 E)-1.

5 1
P 3.Legyen F:R—>R az f:R>R, f(X)= ol fliggvény, egy primitiv fliggvénye. Mennyivel egyenld
X+

F(1)-F(1)?

A)In6; B)l—ll; 0) 10; D)In12; E)%.

4.Az f:[0,1] > R, f(X) =X fiiggvény grafikus képének, az Ox tengely koriili forgatasaval keletkezet test
Sp térfogata:

V4 1 V4 V4 /4
A)Z; B)g; C)g; D)E; E) o
P 5. Mennyivel egyenld limLXJ.et dt?
xoe g 4
A)e; B) 1; C)os; D) 0; E) e—1.
5P | 6. Mennyivel egyenlé az f = X° + X* +1 polinom, X —1-el val6 osztasi maradéka?
A) —1; B) 3; Q) 5; D) 0; E)l.
SPl7 Az f= (X2 + X —3)3 polinom, egyiitthatdinak Gsszege:
A) —1; B)27; C)-27; D) 0; E) -3.
8. Az f =X’—6X*+11X =6 polinom, valds gydkeinek 5sszege:
Sp A) 6; B) —I; C)0; D)—6; E) 11,
9. Mennyivel egyenl6 az f = X*+ X% +1 polinom, a g = X +1 polinommal val6 osztasi hanyadosa?
P A) X°P-3X-1;B) X’ = X*+2X-2; C) X’=X; D) X —X-1; E) X’ +X?—1.
10. Legyen f = X° -3X -1e R [X] és X,%,% € R apolinom gydkei. Mennyivel egyenlé X+ X,> +X,* ?
P A)-3; B)5: ) 10; D) 2; E)6.
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II. TETEL (30 pont) irjatok le a részletes megoldast !

3p

1. Hatarozzuk megaz a> 0 értéket Gigy, hogy az f :[0,a] > R, f(X)=2Xx+3 fiiggvény,
szubgrafikonjanak teriilete 4 legyen.

3p

1
. . 2
2. Szamitsuk ki: ’(';—(Xz +1)(X2 +3) dx

3p

1 n
. X
3. Mutassuk ki hogy: llmI >ax=0.
noed 14 X

3p

4. Szamitsukkiaz f :R > R, f(X)= jtZ\/l +t7dt fiiggvény, derivaltjat.
-1

3p

/ 2x
5. Mutassuk ki hogy az f :[0,1] > R, f(X)=,|— 0 figgvény grafikus képének, az Ox tengely koriili
X +

forgatasaval keletkezet test térfogata kisebb mint 77 .

3p

6. Legyenaz f =X*"—-4X’+3X*+2X-2¢ R[X] polinom és X, X,,X;, X, € R a gyokei. Szamitsuk ki:

1 1 1 1
—t—t—t—.

X X% X X

3p

7. Legyen f = X*+mX’ +2X?+ X +3e R[X] Hatarozzuk meg az f polinom X +1-el valé osztasi
héanyadosat ha tudjuk, hogy az X —1-el valo osztasi maradéka 4.

3p

8. Hatirozzuk meg Z,-benaz f =X’ + 2X +2e 7, [X] polinom gydkeit.

3p

9. Mutassuk ki hogyaz f = X*+X*+2X -7eR [X] polinomnak, pontosan egy valds gyoke van.

3p

10. Oldjuk meg: X’ —4Xx* —4x+1=0, Xe R.

III. TETEL (10 pont) irjatok le a részletes megoldast !

1
X
2p | 1. Szamitsuk ki [————dx
0 (l +X° )
X t4
2p | 2. Szamitsuk ki lim— - dt.
o X0 141
2p |3, Legyenf=X’+X*+aX-1leZ [X] . Hatarozzuk meg az a szam egész értékeit tigy, hogy az f —nek
legyen legalabb egy raciondlis gyodke.
) 4. Adottakaz f =X+ X*+X+2 é g=X>+ X =3 polinomok. Ha X,X, € R a g polinom gyokei,
P szamitsuk ki az f (X)) f (X,) szorzatot.
2P |5 Legyen abe Z, tgy, hogy @’ +b’ = 3. Mutassuk ki, hogy abe {:3),21}
Maximalis pontszam: 100 pont
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