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Minden tétel kotelezo. Hivatalbdl 10 pont jar.
Munkaidé 3 dra.
LTETEL (50 pont) Karikdzzatok be a helyes valaszt!
1
1
5p | 1. Mennyivel egyenld | —————dx?
P ey 'O[(X+1)(X+2)
3 3
A)lnE; B)2In2; C)In4—-1n3 ; D)In3-1; E)lnz.
Sp X o y "
2. Az f:[0,9] > R, f (X) =——=—== fiiggvény, szubgrafikonjanak teriilet:
VX +16
Al B)16; 0 5, D)8; E)4.
3.Az f:[0,1] > R, f(X) =X+ x+1 fiiggvény grafikus képének, az Ox tengely koriili forgatasaval
5p keletkezet tﬁt térfogata: y 5
T V4 T V4
A)—; B) —; C) —; D) —; E) 7.
) p ) 3 ) p ) 5 )
1
4.Legyen f:[0,1] > R, f(X)=xe" és A= I f (X)dX. Az alabbi kijelentések koziil melyik igaz
S5p 0
A) A>3; B) A<O; C) Ae (0,¢€]; D) Ae (¢3); E) A=0.
X
5p |5.-Legyen f:R—-R,f(x)= J.('[2 +l)dt . Mennyivel egyenlé f'(3)?
0
A)l; B)10; 0)2; D) 3; E)9.
5P | 6. Mennyivel egyenlé az f =3X> + X 42 polinom, X +1-el valo osztasi maradéka?
A)1; B) 6; C) —2; D) 2; E) 5.
5P | 7. Mennyivel egyenld az f = X*+3X*>=3X*+5 polinom,a g = X>+3X —3 polinommal val6 osztasi
hanyadosa?
A) X+5; B)X*+5; C)X*; D) 5; E) 3X?.
8. Legyen f =X’ -2X’+X+5eC [X] ¢és X,%,,% € C apolinom gydkei. Mennyivel egyenld
5
P X X+ X +2X XX ?
A)12; B) —2; C) -8; D) 5; E) 0.
9.Legyen f =X*-2X’+2X?>+X+7e C[X] ésX,%,X,X, € C apolinom gydkei. Mennyivel egyenlé
Sp
X2 +%°+ % +X%,°?
A)-1; B) 2; C) —2; D) 0; E) 1.
10. Hany valés gyoke van az f = X* +5X* —14 polinomnak?
Sp A) 1 B) 2; C) 4; D) 3; E)0.
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II. TETEL (30 pont) irjatok le a részletes megoldast !

3p

1.

Szamitsatok ki annak a sikidomnak a teriiletét, amelyetaz f : R — R, f(X)= x> —1 fliggvény grafikus
képe, az OX tengely és az X=1,X=3 egyenletli egyenesek hataroznak meg.

3p

Hatérozzuk meg az ae (0,o0) ugy, hogy az f :[0,8] = R, f(X) =X’ +1 fiiggvény grafikus képének, az

4r
Ox tengely kortili forgatasaval keletkezet test térfogata T legyen.

3p

X2
Szimitsuk kiaz f:R - R, f(X)= j J1+tdt fiiggvény derivaltjat,
0

3p

r
4
Szamitsuk ki j
0 cos’ X+1

3p

Szamitsuk ki lim—- Jt arcctgtdt .
0

X—eo ¥

3p

Mutassuk ki, hogy az f = X* =3X*>+5X*-10X+2e R [X ]polinomnak, nem minden gyoke valos.

3p

Legyen f =X’-3X*+aX+be R[X]. Hatirozzuk meg az f gyckeit, ha tudjuk, hogy f(1-i)=0.

3p

Mutassuk ki, hogy az f = X* +aX + 3eZ s [X] , a# 0 polinomnak, van legalabb egy gyoke a Z -ben.

3p

oo | 3| e

Oldjuk meg az X* —3Xx* +2X’ +2x* —=3x+1=0, Xe R egyenletet.

3p

10. Mutassuk ki, hogy az f = X* = X + 2e Z, [X] polinom, irreducibilis a Z, [ X ]-ben.

III. TETEL (10 pont) irjatok le a részletes megoldast !

P 1. Mutassuk ki, hogy I € cos dt =sin X, VXe R.
2P | 2. Mutassuk ki, hogy létezik a> 0 Ggy, hogy az f :[0,a] > R, f(X)= e fiiggvény szubgrafikonjanak
terillete € legyen.
2p |3, Legyen f =3X*-3X>+X+aeR [X ] . Hatarozzuk meg az a valds értékeit tudva azt, hogy az
f polinomnak minden gydke valos.
2p | 4. Mutassuk ki, hogy nem létezik f € Z[ X] polinom tgy, hogy f(4)=9 és f(9)=5.
2p |5 Legyenf=X'-X+aeR [X] és X, %, X% € C apolinom gydkei. Hatarozzuk meg az a valos értékeit

tudva azt, hogy X, X,,X, € Z.

Maximalis pontszam: 100 pont
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