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XI. OSZTÁLY – M1 

  Minden tétel kötelező. Hivatalból 10 pont jár. 
  Munkaidő 3 óra. 

 
 I.TÉTEL  (50 pont)  Karikázzátok be a helyes választ! 

 
5 p 1. Az 

2 5
3 1

4

x y
x y

x y a

+ =⎧⎪ − =⎨
⎪ − =⎩

 egyenletrendszer, összeférhető ha a egyenlő: 

 A) 0;   B) 1;   C) 9;   D) 3− ;  E) 7− . 
 

5 p 2. Az 
sin 2 , 0: , ( )

, 0

x ha xf f x x
a ha x

⎧⎪ ≠→ = ⎨
⎪ =⎩

 függvény, folytonos -en, ha  a egyenlő:  

 A) 0;  B) 1;  C) 2;  D) 2π ;  E) π . 
 

5 p 3. A (2 8)ln 0
2

x x
x
− <

−
 egyenlőtlenség megoldáshalmaza: 

 A) (1;3) ; B) (0;1) (2;3)∪ ; C) (1;2) (2;3)∪ ; D) \ {2} ; E) (0, ) \ {2}∞ . 
5 p 4. Az : (0; ) , ( ) lnf f x x x∞ → =  függvény,  (1; (1))f pontjában húzott érintő iránytényezője: 

 A) 1;  B) 0;  C) e;   D) 2;  E) 1− . 
 

5 p 5. A maximális értelmezési tartomány, amelyre igaz a ( ) 1ln( 1)
1

'x
x

+ =
+

 összefüggés:  

 A) ;  B) [0; )∞ ; C) (0; )∞ ;  D) \ { 1}− ; E) ( 1; )− ∞ . 
 

5 p 6. Az 1: (1; ) , ( )
1

f f x
x

∞ → =
−

függvény, másodrendű deriváltja?  

A) 2
1''( )

( 1)
f x

x
−=
−

; B) 3
1''( )

( 1)
f x

x
=

−
; C) 3

2''( )
( 1)

f x
x

−=
−

; D) 3
2''( )

( 1)
f x

x
=

−
; E) 3

2''( )
( 1)

xf x
x

=
−

. 

5 p 7. Az 6 6 1 0x x+ + =  egyenlet, valós megoldásainak száma: este 
 A) 0;  B) 1;  C) 2;  D) 4;  E) 6. 

 

5 p 8. A 20

ln(1 )lim
x

x x
x→

− +   határérték:        

 A) 1
2

;  B) 1;  C) 1− ;  D) ∞ ;  E) −∞ . 
 

5 p 9. Az 
3

2
3 4: , ( )

1
xf f x

x
+→ =
+

 függvény, helyi szélsőérték pontjainak halmaza: 

 A) {0}; B) { 1;1}− ; C) [ 1;1]− ;   D) { }4
3

− ; E) { }13;
3

− . 

5 p 10. Az : , ( ) cosf f x x x→ = +  függvény: 
A) szigorúan növekvő;  B) van legalább egy minimum pontja;  C) van legalább egy maximum pontja  
                                D) alulról korlátos;         E) felülről korlátos. 
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II. TÉTEL (30 pont) Írjátok le a részletes megoldást ! 
 

3 p 1. Határozzuk meg m ∈  valós paramétert, amelyre az  
1

1
2 1

mx y mz
x y mz

x y z

− + =⎧⎪ + − =⎨
⎪ + + =⎩

egyenletrendszer, 

összeférhetetlen.  
3 p 2. Mutassuk ki, hogy az : (0; ) , ( ) ln sinf f x x x x∞ → = +  függvény, szürjektív.  

 

3 p 3. Határozzuk meg m ∈  valós paramétert, amelyre az  2: , ( ) | | ( 1)f f x x m x→ = − −  függvény, 
deriválható -en.  

 

3 p 4. Mutassuk ki, hogy az 3 2: , ( ) 3 2 1f f x x x→ = + +  függvény esetén, igaz az  

( )2 1 1'( ) ( ) ''( )
2 ( )

f x f x f x
f x

+ =  ,  bármely x ∈ , összefüggés. 

3 p 5. Határozzuk meg m ∈  valós paramétert, amelyre az  3 2: , ( )f f x x mx mx→ = + +  függvény 
grafikus képéhez, két, az  Ox tengellyel párhuzamos érintő húzható.  

 

3 p 6. Számítsuk ki: 
0

1lim ln
x

x
x

⎛ ⎞+⎜ ⎟⎝ ⎠
. 

 

3 p 7. Mutassuk ki, hogy bármely m ∈  esetén, az 2: , ( )
1

x mf f x
x

+→ =
+

 függvénynek, két helyi 

szélsőérték pontja van.  
 

3 p 8. Határozzuk meg m ∈  valós paramétert, amelyre az  2: , ( ) ( 1)exf f x x mx→ = + +  függvény, 
szigorúan növekvő -en. 

 

3 p 9. Mutassuk ki, hogy arctg
1

xx
x

≥
+

, bármely 1x > −  esetben. 
 

3 p 10. Mutassuk ki, hogy az 2 2: , ( ) 4 2 ln( 1) 4arctgf f x x x x x x→ = + − + −  függvény, konvex -en. 
 
 
III. TÉTEL (10 pont) Írjátok le a részletes megoldást ! 
 

 
2 p 1. Határozzuk meg az m egész értékeit, amelyre az

2 3
4 2
2 6

xy xz yz xyz
xy xz yz mxyz
xy xz yz xyz

+ + =⎧⎪ − + =⎨
⎪ + − =⎩

 egyenletrendszernek, egy 

nullától különböző, egész számokból álló megoldása van.   
2 p 2. Határozzuk meg az  3: , ( ) sinf f x x x→ = −  függvény, deriválhatóságát.  
2 p 3. Határozzuk meg m ∈  értékeit, amelyre e 1x mx≥ + , bármely x ∈ . 
2 p 4. Mutassuk ki, hogy az : , ( ) ( 1)( 2)( 3)...( 10)f f x x x x x→ = − − − −  függvénynek, pontosan kilenc 

helyi szélsőérték pontja van. 
2 p 5. Mutassuk ki, hogy ha az :f →  függvény, deriválható -en és deriváltjának periódusa  0T > , 

akkor ( ) ( ) (0)lim
x

f x f T f
x T→∞

−= . 

 
  Maximális pontszám: 100 pont 
 


