
 
CLASA a XII- a – M1 

Barem de corectare şi notare 
Subiectul I  

  Se punctează doar rezultatul, astfel: pentru fiecare răspuns se acordă punctajul maxim prevăzut în dreptul fiecărei 
cerinţe (5puncte), fie 0 puncte. 

  Nu se acordă punctaje intermediare. 
 

Nr. item I.1. I.2. I.3. I.4. I.5. I.6. I.7. I.8. I.9. I.10. 
Rezultate C A A C B C C C D B 

 
 
Subiectul II 

  Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul maxim corespunzător. 
  Se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în limitele punctajului indicat în barem 

1. Aria este egală cu ( )
3

2

1

1x dx−∫ (1 punct)
3

3
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x x
⎛ ⎞

= −⎜ ⎟
⎝ ⎠

(1 punct) 20
3

= (1 punct). 

2. Volumul este ( )2

0

1
a

x dxπ +∫ (1 punct)
3 3

0
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3 3
ax axπ π⎛ ⎞ += + =⎜ ⎟
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a  (1 punct). Atunci     

3
33 4 3 4

3 3
a a a a aππ + = ⇒ + = ⇒ = 1(1 punct). 

3. Fie F o primitivă a funcţiei 31t + t . (1 punct) Atunci  (1 punct) şi  2( ) ( ) (0)f x F x F= −
2 6'( ) '( ) 2 2 1 , .f x F x x x x x= ⋅ = + ∀ ∈ (1 punct). 
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1 1 tg tg '
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x x
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= + = (1 punct), avem 
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π π π

= =
+ ++

∫ ∫ ∫
g ' =  (1 punct) 

4

0

1 tg 1arctg arctg
2 2 2 2

x
π

= = 1  (1 punct). 

5. Folosind l’Hospital(1 punct), avem arcctglim
2x

x x
x→∞

(1 punct) 1 lim arcctg 0
2 x

x
→∞

= = (1 punct). 

6. Fie  rădăcinile lui f. Avem  (1 punct), 

(1 punct), deci f  nu are toate rădăcinile reale (1 punct). 

1 2 3 4 5, , , ,x x x x x ∈
5

1 2
1 1 5

3, 5i
i i j

s x s x x
= ≤ < ≤

= = = =∑ ∑ i j

12 2 2 2 2 2
1 2 3 4 5 1 22 9 10x x x x x s s+ + + + = − = − = −

7. Avem 1  rădăcină a lui , deci şi 1  e rădăcină a lui f (2 puncte). Fie i− [ ]f X∈ i+ 3x  a treia rădăcină. Atunci 
 (1 punct).  3 31 1 3i i x x− + + + = ⇒ = 1

ˆ

3

8. Pentru orice avem  (1 punct). Atunci  (1 punct). Cum a este 
inversabil, fiind nenul, rezultă că  este rădăcină a lui f (1 punct). 

*
5x ∈ 4 1̂x = ˆ ˆ ˆ( ) 0 4 0 1f x ax ax= ⇔ + = ⇔ =

1a−

9. 1 este rădăcină; aplicând schema lui Horner obţinem (1 punct). Cum 
 (1 punct), rezultă că 1 este 

rădăcină cvadruplă şi  este rădăcină simplă. 

4 3( 1)( 2 2 1) 0x x x x− − + − =
4 3 2 2 2 2 22 2 1 ( 1)( 1) 2 ( 1) ( 1)( 1) ( 1)( 1)x x x x x x x x x x x− + − = − + − − = − − = + −
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10.  Avem  (1 punct), deci f nu are rădănini în  (1 punct) şi  gr , deci 
polinomul este ireductibil în (1 punct). 

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ(0) 2, (1) 2, (2) 2f f f= = ˆ= 3 ad( ) 3f =

3

 
 
Subiectul III 

  Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul maxim corespunzător. 
  Se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în limitele punctajului indicat în barem. 

 

1. Fie cos( ) ,
1

x t

t
x

e tF x dt x
e−

= ∈
+∫ . Avem 

cos cos( )'( ) cos ,
1 1

x x

x x

e x e xF x x x
e e

−

−

−= + = ∀
+ +

∈  (1 punct). Atunci 

 şi cum  (0,5 puncte) rezultă (0,5 puncte). ( ) sinF x x c= + (0) 0F = ( ) sin ,F x x x= ∀ ∈

2. Aria este egală cu 
2

0

( )
a

xF a e d= ∫ x

∞

. Funcţia este strict crescătoare, deoarece 

. (1 punct). Deoarece şi  (0,5 puncte), rezultă 

din continuitatea lui F că , deci există cu (0,5 puncte). 

:[0, )F ∞ →

2

'( ) 0, 0aF a e a= > ∀ ≥ (0) 0F =
2

0 0

( ) 1
a a

xF a e dx dx a= ≥ = →∫ ∫
([0, )) [0, )F ∞ = ∞ 0a > 2( )F a e=

3. Deoarece  (0,5 puncte) şi mulţimea zerourilor derivatei nu conţine 
niciun interval, rezultă că funcţia f este strict crescătoare pe  (0,5 puncte). Cum toate rădăcinile sunt reale, 

înseamnă că f are o rădăcină triplă. Din 

2 2'( ) 9 6 1 (3 1) 0,f x x x x x= − + = − ≥ ∀ ∈

1'( ) 0
3

f x x= ⇒ = (0,5 puncte), deci 

1 1 1 10
3 9 3 3

f a⎛ ⎞ = ⇒ = − + − = −⎜ ⎟
1
9⎝ ⎠

(0.5 puncte). 

4. Deoarece  divide u v− [ ]( ) ( ),f u f v f X− ∀ ∈ (1 punct), dacă ar exista un polinom cu proprietatea cerută 
am avea , fals (1 punct). 5 9 4 | (9) (4) 5 9 4f f= − − = − = −

5. Avem , deci 2'( ) 3 1f x x= − 1'( ) 0
3

f x x= ⇔ = ± . Cum rădăcinile sunt întregi, rezultă că f are rădăcini 

simple (1 punct). Din şirul lui Rolle rezultă că 0 este rădăcină (0.5 puncte), deci (0.5 puncte). 0a =
 
Alternativ:  2 2

1 2 3 1 2 2 3 3 1 1 1 2 2 1 2 1 2 30, 1 1 0 0.x x x x x x x x x x x x x x x a x x x+ + = + + = − ⇒ + + = ⇒ = ⇒ = − =
 
  Total 100 de puncte din care 10 sunt din oficiu. 
  Nota finală se calculează prin împărţirea punctajului obţinut la 10. 
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