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XIl. OSZTALY — M2

Minden tétel kotelezé. Hivatalbol 10 pont jar.
Munkaidé 3 ora.

I. TETEL (50 pont) Karikazzatok be a helyes vilaszt.

1.Az F:R - R,F(X)=€"—Xxfiiggvény, az f : R — R fiiggvénynek egy primitiv fiiggvénye. Mennyivel

5
P egyenlé f(1)?
A) 0; B)1; C) —1; D) e; E)e—1.
1
1 1 1 2
2. | —dx=A)4; B) —; C) 0; D) —; E) —.
>P !x2+4x+4 ) )2 ) )6 )3
¢ o4x
3. dx= A)In2; B)2In2; C) 4In2; D)1; E)O.
5p lxz I ) ) ) ) )
t 1
5p | 4 !|1—x|dx= A4 B) C)0; D) I; E) 2.
e
5p |5 jlnxdx: A)e+l; B)€ +1; Ce-1; D) I; E) e
|
5P| 6.Az N - en értelmezziik az Xo y=2-5" miiveletet. Ha Xo y =500 mennyivel egyenlé az X+ y?
A) 5; B)2; Q) 45; D) 0; E) 10.
7. A (Zz,-) csoport elemeinek szorzata:
Sp . . A . «
A) 0; B)1; 0)2; D) 3; E) 4.
8. A Z -n en értelmezziik az Xo Yy = x2y+ X+ Y miiveletet.. A semleges elem:
Sp A B) —1; C)0; D)2; E) 2.
9. Az R -en értelmezzikk az Xo Y= X+ Y—9 miiveletet.. 18 —nak a szimmetrikusa:
Sp A) 0; B) 5; o) 1; D) 9; E)-18.
10. A Q-n értelmezziik az Xo y=axy+5x+ay+a’, ac Q miveletet. Ha a miivelet kommutativ, akkor
Sp mennyi az a? A)S5; B) 4; O)2; D) 0; E) 1.

II. TETEL (30 pont) irjitok le a részletes megoldast !

3 1. Legyen F:R—>R ,az f:R >R, f(X)=——— fiiggvénynek egy primitiv fliggvénye. Ha
P VX +16
F(3) =2, szamitsatok ki az F (0)értékét.
dx
2. Szamitsatok ki: | —————F——.
3p I(x2+1)(x2+9)
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3p

1 n

X . 1
3. Legyenl = J.z—dx, ne N . Szamitsatok ki: I +Z I -

o X +4
2
dx
3p |4 Szamitsétok ki: j -
o 1+ X=1]
1 n
3p |5 Szamitsatok ki: r1]1_)n3”0[ N dx.
3p . . .
6. A (O, 00) intervallumon, értelmezziik az Xo y = 1 asszociativ miveletet. Szamitsatok ki:
Xy
102030-..02010.
3P | 7. Hatarozzatok meg a p prim szdémot ha tudjuk, hogy a (Z ,,+) csoportban 2=7.
3 8. Q-nértelmezziik az Xo y=2Xy+ X+ Y miiveletet. Hatdrozzuk meg az a€ Q értékét tigy, hogy Q—- a}
P csoport legyen a o miveletre nézve.
9. Adottaz (R,o)csoport, ahol Xoy =X+ Yy+1. Mutassuk ki, hogy az f :(0,e0) >R, f(X)=Inx-1
3p .
fiiggvény, egy izomorfizmus a (]R s ) és (R, 0) csoportok kozott..
3P | 10. Tekintsiik a (G,O) ,csoportot, ahol G = (0,00)—< 1} és Xoy=X"Y. Oldjatok meg G, bena XoXoX=2

egyenletet.

I11. TETEL (10 pont) irjitok le a részletes megoldast !

1
L Jl+x-1

1. Szamitsatok ki: j

2p A1+
2
1
2p | 2. Szamitsatok ki: limn| x"e*dx.
N—oeo
1
2p | 3. Tekintsikaz f:R —>R, f(x)=x+1 bijektiv fiiggvényt. Szémitsatok ki: j f=(t)dt.
0
2p a a .
4. Tekintsiik az (G,-) csoportot, ahol G = ae Q ; és - amatrixok szorzasa. Hatarozzatok meg az
a a
22 o .
A= 5 3 matrix szimmetrikusat a G csoportban,
2p|s A (Zn, +), N> 2 csoport Gsszes elemének Gsszege 5. Hatarozzatok meg az N lehetséges értékeit.

Az elérhet6é maximalis pontszam a 100 pont.
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