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EVALUARE IN EDUCATIE la MATEMATICA
ETAPA a ll-a - 20.02.2010
XIl. OSZTALY — M1
Minden tétel kotelezé. Hivatalbol 10 pont jar.
Munkaidé 3 éra.
I. TETEL (50 pont) Karikazzatok be a helyes vilaszt.
1
10 1 10 10
1|2*"3*dx = A) —; B) —; Q) 0; D)—; E) —
> P ! e ‘e’ © Vn2 ) Tn3
Sp s .1[ X +1 B
X +3x+5
2
A) In3; B) 51n3; C) In9; D)1; E) -1.
0
3. j (x+2)e‘dx=
Sp -2
e +1
Ae?; B)l+€’; O D) I; E) 0.
1
4. J sin Xy/1+cos* xdx =
5p -1
V4
A l; B) 7; C)0; D)~ ; E) -~
4 4
X
5p | 5-Legyen f:R—R, f(x)= I(t +1)V/t* +9dt . Mennyivel egyenlé f '(3)?
0
A) 1242 B)3; 0)2; D) 3+/2; E) V2.
SP | 6. R -en, értelmezziik az Xo Y = X+ y* miiveletet. Mennyivel egyenld (2507) 044 ?
A) 1167 ; B)1094 C) 2009 D) 2010; E) 2178.
5P| 7. A (Zs,+,) test, invertalhato elemeinek dsszege:
A) 0; B)1; 0)2; D) 3; E) 5.
8. Z -n értelmezziik az Xo Yy =15Xy+ X+ Y miiveletet. A semleges elem:
Sp A) -1 B) I; C) -2; D) -15; E) 0.
f 1 1
5p | 9. R-en, értelmezzitk az Xoy=3 X +y —g milveletet. Az 5 elem szimmetrikusa o miiveletre nézve:
3 1 1
-2 By ) 7 D) 0; E)1l.
10. A (Z,,,+,") test, invertalhat6 elemeinek szorzata:
5p —~ ~ ~ " N
A) 10; B)7; Ol; D) 3; E)9.
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II. TETEL (30 pont) irjatok le a részletes megoldast !

dx
1. Szamitsatok ki: | ————, Xe R.
3p J x'+3x°+2
Tl
3p |2 Szamitsitok kit [———dx.
' X+ X
2
3p |3 Adottaz f:R— R, f(X)=x +Xx, bijektiv fiiggvény. Szamitsatok ki:J. f'(t)dt.
0
XZ
3p|4. Legyen f:R—>R, f(X)= J\/l +tdt. Mutassatok ki, hogy az f fiiggvény konvex.
0
]
3p |5 Igazoljatok a jcos x*dx >sinl egyenlétlenséget!
0
3P | 6. Hatarozzatok meg a (Zg, +) csoport, 9-ed rendii elemeit!
3 4(x+
P 7. A (O, °<>) intervallumon értelmezziik az Xo y = % asszociativ miveletet. Szamitsatok ki:
Xy
1 2 3 9
4 4 4 4
3P| adx=12 egyenlet gyokeit a (Z,,,+,-) gyliriiben.
3p 142X 4x .
9. Legyen(G,-) Hatarozzatok meg egy csoport, ahol G = ) xe Q ;. Mutassatok ki, hogy
=X —2X
(G,) izomorfaz (R,+) csoporttal.
3P | 10. Mutassatok ki, hogy a (Z,,,+,") testben, igaz az X+ X' # -1 Osszefiiggés, barmely Xe Z*,7.

III. TETEL (10 pont) irjitok le a részletes megoldast !

2p

1
1. Szamitsatok ki: J-10g2+x—x2 (x+1)dx.
0

2p

1
L X
2. Szamitsatok ki: lim | cos nX-arctg—dx.
n

n—co

2p

3. Legyen (G,-) egy 100 elemii csoport és H, egy 50 elemii részcsoportja. Mutassatok ki, hogy abe H ,
barmely a,be G—H .

2p

4. Hatarozzatok meg a (G = (1, 00), o) csoport, dsszes, véges részcsoportjat, ahol Xo y = (X— 1)(y— 1) +1

2p

5. Mutassatok ki, hogy barmely X egész szam estén az X' + X’ + X° + X+1 nem oszthaté 13-mal.

Az elérhet6é maximalis pontszam a 100 pont.
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