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XI. OSZTÁLY – M1 
  Minden tétel kötelező. Hivatalból 10 pont jár.  
  Munkaidő 3 óra.  
 
I. TÉTEL (50 pont) Karikázzátok be a helyes választ. 
 

 
5 p 1. Az 

3
1

2

x y
x y
x y a

+ =⎧⎪ − =⎨
⎪ + =⎩

egyenletrendszer, összeférhető ha:  

  A) 4a = ;  B) 0a = ;  C) 2a = ;  D) 1a = ; E) orice a ∈\ . 
 

 
5 p 2. Az { 3, , ,1

x y z x y zx y z
+ − = ∈− + = \  egyenletrendszer, megoldáshalmaza: 

  A) {(2,1,0)} ;     B) {(2,1 , ) | }t t t+ ∈\ ;     C) {(3, , ) | }t t t ∈\ ;    D) {(1, , ) | }t t t− ∈\ ;     E) {(2,0,1)} . 
 

 
5 p 3. Az {4 2

2 1
x ay
x y

+ =
+ = −  egyenletrendszer, összeférhetetlen ha:  

  A) 2a = − ;  B) 1a = − ;  C) 0a = ;  D) 1a = ; E) 2a = . 
5 p 

4. Azon pontok halmaza, amelyre az 
2

e sin: ( 1,1) , ( )
1

x xf f x
x

− → =
−

\  függvény, folytonos:  

  A) \ ;  B) (0, )∞ ;  C) ( 1;1)− ;  D) (0;1) ; E) [ 1;1]− . 
 

5 p 5. A  
ln( 1) 0

1
x

x
+ >

−
 egyenlőtlenség, megoldáshalmaza: 

  A) \ ;  B) (0;1) ;  C) \ {1}\ ; D) ( 1;0) (1; )− ∪ ∞ ; E) \ { 1;1}−\ . 
 

5 p 6. Az 3 1x x+ =  egyenlet, valós megoldásainak száma:  
  A) 0;    B) 1;    C) 2;    D) 3;   E) 4. 
 

5 p 7. Ha : , ( ) cosf f x x x→ =\ \  akkor '(0)f =  
  A) 0;    B) 1;    C) ∞ ;   D) π ;  E) −π . 
 

 

5 p 8. Az 2: , ( )
1

xf f x
x

→ =
+

\ \ függvény grafikus képéhez, az origóban húzott érintő, iránytényezője: 

  A) 1;    B) 1− ;   C) 2;    D) 
1
2

;  E) 0. 
 

5 p 9. Az a  értéke, amelyre az : , ( ) ( 1) | |f f x x x a→ = − +\ \  függvény, deriválható \ - en : 
  A) 2;    B) 1;    C) 0;    D) 1− ;  E) 2− . 
 

5 p 10. Az 5 3: , ( )f f x x x x→ = − +\ \  függvény, helyi szélsőérték pontjainak száma:  
  A) 5;    B) 4;    C) 2;    D) 1;   E) 0. 
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II. TÉTEL (30 pont) Írjátok le a részletes megoldást ! 
3 p 1. Mutassátok ki, hogy bármely a ∈\  esetén, az  ( 1) 2ax a y a+ + =  és ( 1) ( 2) 4 1a x a y a− + + = −  

egyeneseknek, van legalább egy közös pontjuk!   
 

3 p 2. Határozzátok meg az ,a b∈\  értékeit, amelyre az 
1

2
1

x y z b
x y z b

x ay z

+ + = +⎧⎪ + + =⎨
⎪ + − = −⎩

 egyenletrendszernek, van legalább két 

megoldása!  
 

3 p 3. Határozzátok meg az ,a b∈\  értékeit, amelyre az

2

,  dacă 2: , ( ) 2
,   dacă 2

x a xf f x x
bx x

⎧ −⎪ >→ = ⎨ −
⎪ ≤⎩

\ \   függvény, 

folytonos \ - en . 
3 p 4. Mutassátok ki, hogy a sin cosx x x=  egyenletnek, van legalább egy megoldása, minden 

*( ; ),n n nπ π + π ∈`  alakú intervallumban!  
 

3 p 5. Mutassátok ki, hogy az : , ( ) exf f x x→ = +\ \  függvény, bijektív!  
 

3 p 6. Határozzátok meg annak a háromszögnek a területét, amelyet a koordinátatengelyek és az 
2: (0; ) , ( ) 4 lnf f x x x∞ → = − +\  függvény grafikus képéhez, az (1; (1))f pontban húzott érintő határoz 

meg!  
 

3 p 7. Mutassátok ki, hogy ha egy :f →\ \  függvény, deriválható és '( ) 2 ( ),f x f x x= ∀ ∈\ , akkor f  kétszer 
deriválható és ''( ) 4 ( )f x f x= . Adjatok példát egy ilyen függvényre!  
 

3 p 8. Mutassátok ki, hogy ha 2: (1; ) , ( ) ( 1)nf f x x x∞ → = + −\ , akkor 2 2( 1) ''( ) '( ) ( )x f x xf x n f x− + = , 
x∀ ∈\ . 

 

3 p 9. Határozzátok meg az , ,a b c∈\  értékeit úgy, hogy : [0;2]f →\ , 2
, dacă (1;2]

( )
,  dacă [0;1]

x x
f x

ax bx c x
∈⎧= ⎨ + + ∈⎩

 

függvény estén, alkalmazható legyen a Rolle tétele.   
3 p 10. Mutassátok ki, hogy az : [0;2] , ( ) (4 )2xf f x x→ = −\ függvény grafikus képéhez húzható egy olyan 

érintő, amelynek iránytényezője 2!   
 
III. TÉTEL (10 pont) Írjátok le a részletes megoldást ! 

 
 

2 p 

1. Mutassátok ki, hogy bárhogyan választanánk ki az 1 2 12, , , { 1;1}a a a ∈ −…  étékeket, az 

1 2 3

4 5 6

7 8 9

10 11 12

0
0
0

0

a y a z a t
a x a z a t
a x a y a t
a x a y a z

+ + =⎧
⎪ + + =
⎨ + + =⎪

+ + =⎩

 egyenletrendszernek, csak az 0x y z t= = = =  megoldása lehet. 

2 p 
2. Oldjátok meg az '( ) 1f x = −  egyenletet, ahol 'f  az  

1 cos: (0; ) , ( ) ln
1 cos

xf f x
x

+π → =
−

\  függvény, 

deriváltja! 
2 p 

3. Mutassátok ki, hogy ha A – val és B – vel jelöljük az 3 2 3: (0;1) , ( ) 1( )f f x x→ = −\ függvény, egy 
érintőjének metszéspontját a koordinátatengelyekkel, akkor  1AB = . 

2 p 4. Határozzátok meg az (0; )a ∈ ∞ értékeit,  amelyre  3 4 2 ,x x x xa x+ ≤ + ∀ ∈\ . 
2 p 5. Mutassátok ki, hogy ha 1 2 3 10sin sin 2 sin3 sin10 0a x a x a x a x+ + + + =…  bármely x ∈\  esetén, akkor 

1 2 10 0a a a= = = =… . 
 


