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XIl. OSZTALY — M1
Minden tétel kotelezé. Hivatalbol 10 pont jar.
Munkaidé 3 éra.
I. TETEL (50 pont) Karikazzatok be a helyes valaszt.
1
5p | 1. Mennyivel egyenld J —dx?
X
0
V4
Al B)x; C)—: D)E E) —
Sp ¢ sinx
2. Mennyivel egyenld Jz— dx?
< sin” X+1
A) 0; B)7; o0-2; D) 1; E) 2.
X
5p 3.Az T :[0,1] >R, f(X)= il fiiggvény, szubgrafikonjanak teriilete:
1
A)l; B)In2; C) n3-In2; D) x; E)—.
2
4. Az :[0,1] > R, f(X) =+/2X+1 fiiggvény grafikus képének, az Ox tengely koriili forgatasaval
5p meghatarozott test, térfogata:

T T T
AT, B) —; C) —; D) —; E) 27x.
) )3 )6 )2 )

5p |5-Adottaz f :R >R, f(x)= J(t3 —l)dt fiiggvény. Mennyivel egyenld f '(0)?
0

A)-1; B)l; 0)2; D) 3; E) 0.
SP|6. Az f =3X"+X+2e R[X] polinomak, az X +1 polinommal val6 osztasi maradéka:

A)1; B) 6; C) —2; D) 2; E) 5.
SP|7. Az f =X"+X>+X?+1 polinomak,a g= X+ X +1 polinommal val6 osztasi hanyadosa?
A) X +1; B) X*+1; C) X*; D) X*; E) -X2.
SP | 8. Legyenaz X,X,X € Caz f=X'-X*+3X+2eC [X]polinomnak a gyokei. Mennyivel egyenld
X +X +X ?
A) L B) -2 0 —l; D)l; E) 0.
2 3
9. Legyenaz X,X,%,X, € Caz f =X*'-2X’+2X*+X +7€ (C[X] polinomnak a gyokei. Mennyivel
>P egyenld X X, XX, ?
A)—1; B) 2; C) -2; D) 7, E) -7.
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S5p

10. Hany valés gyoke van az f = X* —2 polinomnak?

A) 0; B) I; C)2; D) 3; E) 4.

IL. TETEL (30 pont) irjatok le a részletes megoldast !

3p

3p

3p

3p

3p

3p

3p

3p

3p

3p

1.

Hatarozzatok meg az n természetes szam értékeit, amelyre a (Zn,+, ) gylriiben igaz az 5.7=0
egyenlOség!

Az f=2X+1 és g=aX+ 3 polinomok egyiitthatoi a Z, halmaznak elemei. Hatarozzatok meg az
ae Z, értékeit, amelyekre az fg polinom foka 1!

Adottaz f = X7 = X°=2X>+3e C[X] polinom. Mutassétok ki, hogy az f polinomnak az X +1

polinommal vald osztdsi maradéka, egyenld az f polinomnak az X —2 polinommal vald osztasi
maradékaval!

Legyenaz X, X%, % € C az f = X’ -3X*+3X +aeR [X] polinomnak a gyokei. Hatarozzuk meg az

ae R" értékét, ha ! + ! + ! =3.

XX XX XX
Legyen az X, %,,% € Caz f =X’ — X +ae C[X]polinomnak a gydkei. Hatarozzuk meg az ae C

értékét ha X+ + X =1i.

Tekintsik az f :R >R, f(X)= _[et sin zztdt fliggvényt. Szamitsatok ki f'(1)+ f '(2)+---+ f'(10).
0

1
. 1 .
Mutassatok ki, hogy J X" sin xdx < Pt barmely ne N .
n+
0

Szamitsatok kiaz f :[0,1] >R, f(X)=€"+3x és g:[0,1] > R, g(X) = x+1 fiiggvények altal
kozrezart sikidom tertiletét!
Tekintsiik az f : [0, a] — R, f(X)=+/X+1 fiiggvényt, ahol ae (0, o0 ). Hatérozzuk meg az a—t ugy, hogy

kY1
a fliggvény grafikus képének, az Ox tengely koriili forgatasaval meghatarozott test térfogata EY legyen!

T
10. Szamitsatok ki az f : [O,Z] — R, f(X)=tg’x+tgX fiiggvény, szubgrafikonjanak teriiletét!

IIL. TETEL (10 pont) irjatok le a részletes megoldast !

2P [ 1. Adottaz f=X*"-3X’+4X*+aX +be C[X] polinom. Mutassatok ki, hogy az aés b barmely valos
értékére, a polinomnak nem lehet minden gydke valos!
2p | 2. Legyenf,egy egész egyiitthat6ji polinom illetve, aés b két egész szam. Mutassatok ki, hogy ha f (a) és
f(b) egymasutani szamok, akkor a és b is egymasutani szamok!
2p . 1 1 1
3. Szamitsatok ki: lim + +--t .
el N+2 n+4 n+2n
Zp /4 \Jcos2x
4. Szamitsatok kiaz f :|0,—|— R, f(X) = —— fiiggvény grafikus képének, az Ox tengely koriili
4 sin X+ cos X
forgatasaval meghatarozott test, térfogatat!
2P| 5. Tekintsikaz f: [1,2] - R, f(X)= e fiiggvényt. Mutassatok ki, hogy létezik ae (1,2) ugy, hogy az f
fiiggvény grafikus képe, az OX tengely és az X=1, X= aegyenesek altal kdzrezart sikidom teriilete, egész
szam legyen!
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