
 
 
CLASA a XII-a M1 

Soluţii 
 
Subiectul I  
 Se punctează doar rezultatul, astfel: pentru fiecare răspuns se acordă punctajul maxim prevăzut în dreptul fiecărei 
cerinţe (5puncte), fie 0 puncte. 

  Nu se acordă punctaje intermediare. 
 
Nr. item I.1. I.2. I.3. I.4. I.5. I.6. I.7. I.8. I.9. I.10. 
Rezultate C A B E A C C A D C 
 
 
Subiectul II 

  Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul maxim corespunzător. 
  Se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în limitele punctajului indicat în barem 

 
1.  Din ipoteză,  (1 punct). Rezultă |35n { }5,7,35n∈  (2 puncte). 

2. (1 punct). Trebuie ca  şi  (1 punct), deci  (1 punct). 22̂fg aX aX= + + 3̂ 0

3

ˆ ˆ2a = 0̂a ≠ 3̂a =
3. Trebuie ca (1 punct). (1 punct), (1 punct). ( 1) (2)f f− = ( 1) 3f − = (2) 3f =
4. Ipoteza se scrie 1 2 3 1 23x x x x x x+ + = . Cum  (1 punct), 1 2 3 3x x x+ + = 1 2 3x x x a= −  (1 punct), rezultă  
(1 punct). 

1a = −

5. ( ) ( ) ( ) 3 3 3
1 2 3 1 2 3 1 2 30 3f x f x f x x x x x x x= + + = + + − − − + a  (1 punct),  (1 punct), deci 1 2 3 0x x x+ + =

1
3

a = − i (1 punct). 

6. '( ) sinxf x e π= x

n

(1 punct), (1 punct). Suma cerută este 0 (1 punct). '( ) 0,f k k= ∀ ∈

7. sin (1 punct). 1x ≤
1 1

0 0

sinnx xdx x dx≤∫ ∫ (1 punct) 1 ,
1

n
n

= ∀
+

(1 punct).  

8. Avem (1 punct). Aria este [( ) ( ) 2 1 0, 0,1xf x g x e x x− = + − ≥ ∀ ∈ ] ( )
1

0

( ) ( )f x g x dx−∫   

(1 punct) ( )12

0
1xe x x e= + − = − (1 punct). 

9. Volumul este egal cu  (1 punct)( )
0

1
a

V xπ= +∫ dx
2 2

0
2 2

a
x ax aπ π⎛ ⎞ ⎛

= + = +⎜ ⎟ ⎜
⎝ ⎠ ⎝

⎞
⎟
⎠

 (1 punct). 

2 3 1
2 2
a a ππ ⎛ ⎞

+ = ⇒ =⎜ ⎟
⎝ ⎠

a  (1 punct). 

10.  Aria este ( )
4

2

0

tg 1 tgx xdx

π

+∫  (1 punct) ( )
4

0

tg tg 'x x dx

π

= ∫  (1 punct) 
1

0

1
2

t dt= =∫ (1 punct). 
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Subiectul III 

  Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul maxim corespunzător. 
  Se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în limitele punctajului indicat în barem. 

 

1. ,  (0,5 puncte). 2
1 4

4i j
i j

s x x
≤ < ≤

= =∑
4

2 2 2
1 2

1

2 3 2 4i
i

x s s
=

= − = − ⋅ =∑ 1

j   ( )
42 2

1 4 1 1 4
3 2i j i i

i j i i j
x x x

≤ < ≤ = ≤ < ≤

− = −∑ ∑ ∑ x x

±

(1 punct). Rezultă , de unde concluzia (0,5 puncte). ( )2

1 4
0i j

i j
x x

≤ < ≤

− <∑
 
2.  divide (1 punct). Rezultă , de unde concluzia (0,5 puncte). a b− ( ) ( ) 1f a f b− = 1a b− = ±
 

3. 
1

1 1 1 1 1
2 4 2 1 2

n

k kn n n n n
n

=

+ + + =
+ + + +

∑  (0,5 puncte). Fie [ ] 1: 0,1 , ( )
1 2

f f x
x

→ =
+

 (0,5 puncte), şirul de 

diviziuni 1 20, , , ,n
n

n n n
⎛ ⎞∆ = ⎜ ⎟⎝ ⎠

convergent în normă la 0, şi sistemul de puncte intermediare 

, 1, 2,...,k
k k
n

ξ = = n (0,5 puncte). Suma dată este suma Riemann, deci converge la 
11

0 0

1 1 1 1ln ln 3
1 2 2 2 2

dx x
x

⎛ ⎞= + =⎜ ⎟+ ⎝ ⎠∫ (0.5 puncte). 

4. Volumul este egal cu 
( )

4 4

2
0 0

cos 2 cos 2
1 sin 2sin cos

xV dx x dx
xx x

π π

π π= =
++∫ ∫ (1 punct). Cu schimbarea de variabilă 

, avem 1 sin 2 , 2cos 2t x dt= + = x
2

2

1
1

ln ln 2
2 2 2

dtV t
t

π π π= = =∫ (1 punct). 

5. Aria este  (0.5 puncte). Funcţia S este continuă, 

(1 punct), deci există  cu (sau 2) (0,5 puncte). 

(2

1

( ) , 1, 2
a

xS a e dx a= ∈∫ )

> )2
2 2

1 1

(1) 0, (2) 2xS S e dx edx e= = > =∫ ∫ (1,2a∈ ( ) 1S a =

 
 
  Total 100 de puncte din care 10 sunt din oficiu. 
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