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CLASA a Xll-a M1
Solutii

Subiectul I

Se puncteaza doar rezultatul, astfel: pentru fiecare rispuns se acordi punctajul maxim previzut in dreptul fiecarei
cerinte (Spuncte), fie 0 puncte.

Nu se acorda punctaje intermediare.

Nr. item 1.1. 1.2. 1.3. 1.4. L.5. I1.6. 1.7. 1.8. 1.9. I.10.
Rezultate C A B E A C C A D C
Subiectul IT

Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul maxim corespunzitor.
Se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele punctajului indicat in barem

1. Din ipoteza, n|35 (1 punct). Rezulta ne - 5,7,35} (2 puncte).

2. fg=2ax?+aX +3 (1 punct). Trebuie ca 2a=0 si a#0 (1 punct), deci a=3 (1 punct).

3. Trebuie ca f(—1)= f(2) (1 punct). f (—-1) =3 (1 punct), f(2)=3(1 punct).

4. Ipoteza se scrie X + X, + X, =3X X, X,. Cum X + X, + X, =3 (1 punct), XXX, =-a (1 punct), rezultd a=-1
(1 punct).

5.0="F(x)+f(x)+f(x)=X+X+X—X—X —X+3a (1 punct), X +X, +X =0 (1 punct), deci

a= —%i (1 punct).
6. f'(x)=€"sinzx(1 punct), f'(k)=0,Vke Z (1 punct). Suma ceruta este 0 (1 punct).

1 1
7. sin X<1(1 punct). IX" sin xdx < JXndX (1 punct)= %,Vn (1 punct).
o 0 n+
1
8. Avem f(X)—g(x) =€ +2x—12>0, ¥xe [0,1](1 punct). Aria este j( f(x)—g(x))dx
(1 punct)=(&"+ X - x)‘l0 —e—1(1 punct).

a 2 a 2
9. Volumul este egal cu V = EJ(X+ 1)dx (1 punct)= E(X? + X] = ﬂ'[% + a} (1 punct).
0

2
7[[%+ a):% = a=1 (1 punct).

s

10. Aria este

(SN

(tg x+1)tg xdx (1 punct) = th x(tgx)'dx (1 punct) = Jt dt ——(1 punct).
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Subiectul III
Pentru orice solutie corecti, chiar daca este diferita de cea din barem, se acordi punctajul maxim corespunzitor.
Se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

Ls =) xx=4, Zx =g —2s, =3"-2-4=1 (0,5 puncte).

I<i<j<4 =

2 ( ) 32:: X =2 2 %X; (1 punct). Rezulta 2 ()g - X, )2 <0, de unde concluzia (0,5 puncte).

I<i<j<4 I<i<j<4 I<i<j<4
2. a—b divide f(a)— f(b)==1(1 punct). Rezulta a—b==1, de unde concluzia (0,5 puncte).

1 1
3o —+—+-- =—
n+2 n+4 n+2n n

2 (0,5 puncte). Fie f :[0,1] >R, f(x)= % (0,5 puncte), sirul de
+ 2X

'<11+2—
n

. 1 2 n . . . . .
diviziuni A, = (O,—,—,- - ,—)convergent in norma la 0, si sistemul de puncte intermediare
nn n

& = E, k=12,...,n(0,5 puncte). Suma data este suma Riemann, deci converge la
n
1 1
1 1 1

I dx=—=In| X+— | =—=In3(0.5 puncte).

o 12X 2 2), 2
4 cos 2X 4 cos2X . o

4. Volumul este egal cu V = ﬂ'j J. dx (1 punct). Cu schimbarea de variabila
> (sin x+cos x)’ o 1+sin2x

t=1+sin2x,dt=2cos2x, avem V —3 % :%lntL2 :%ln2 (1 punct).

1

5. Aria este S(a) = Jexz dx,a€ (1,2) (0.5 puncte). Functia Seste continua,
1

2 2
S(1)=0,5(2) = j e dx > jedx =e>2 (1 punct), deci exista ac (1,2) cu S(a) =1 (sau 2) (0,5 puncte).
1 1

Total 100 de puncte din care 10 sunt din oficiu.
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