
 
 
CLASA a XII-a M2 

Soluţii 
 
Subiectul I  
 Se punctează doar rezultatul, astfel: pentru fiecare răspuns se acordă punctajul maxim prevăzut în dreptul fiecărei 
cerinţe (5puncte), fie 0 puncte. 

  Nu se acordă punctaje intermediare. 
 
Nr. item I.1. I.2. I.3. I.4. I.5. I.6. I.7. I.8. I.9. I.10. 
Rezultate B A B A C B E A A B 
 
 
 
Subiectul II 

  Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul maxim corespunzător. 
  Se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în limitele punctajului indicat în barem 

 
1. Condiţia este  (1 punct) şi  (1 punct),  deci    (1 punct). 2 3 2a a− + = 0 2 4 3 0a a− + = 1, 1a f X= = +
 
2. Câtul este X (2 puncte). Restul este 2 2 1X X− + +  (1 punct). 
 
3. Avem (2 puncte) şi (1 punct). 3 22 3Q X X X= + − − 2

=

(1) 2Q = −
 

4. (1 punct),  (1 punct), de unde 2 1 2 2 3 3 1 3s x x x x x x= + + = − 3 1 2 3 1s x x x= 2

1 2 3 3

1 1 1 3s
x x x s

+ + = = −  (1 punct). 

 
5. (2 puncte). Avem rădăcinile  (1 punct). ( )( ) ( ) (221 1 1f X X X X= − − = − + )1 1 2 31, 1x x x= = = −
 

6. 
1 1

3 3 1 2
0

0 0

( ) ' 3x x xx e dx x e x e dx= −∫ ∫ (1 punct)
1 1

2 2 1
0

0 0

3 ( ) ' 3 2x xe x e dx e x e xe dxx⎛ ⎞
= − = − −⎜ ⎟

⎝ ⎠
∫ ∫ (1 punct), 

( )( )1
02 6 6 2x xe xe e= − + − = − e  (1 punct). 

 

7. Aria este ( )
1

3

0

x x dx+∫ (1 punct) 
14 2

0

3
4 2 4
x x⎛ ⎞

= + =⎜ ⎟
⎝ ⎠

(2 puncte).  

     
8. Avem (1 punct).  [( ) ( ) 2 1 0, 0,1f x g x x x− = + > ∀ ∈ ]

)    Aria este (
1

0

( ) ( )f x g x dx−∫ (1 punct) ( ) 12

0
2x x= + = (1 punct). 
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9. Avem (1 punct)
1

2

0

V xπ= ∫ dx
13

03 3
x ππ= = (2 puncte). 

 

10.  Avem  (1 punct)
1

0

n
nS x d= ∫ x

11

0

1
1 1

nx
n n

+

= =
+ +

 (1 punct). Limita este 0(1 punct). 

 
 
Subiectul III 

  Pentru orice soluţie corectă, chiar dacă este diferită de cea din barem, se acordă punctajul maxim corespunzător. 
  Se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvări parţiale, în limitele punctajului indicat în barem. 

 

1. Notând 1t x
x

= + (0,5 puncte), ecuaţia devine  (0,5 

puncte)

24( 2) 20 33 0t t− + + =

( )2
1 2

52 5 0
2

t t t⇒ + = ⇒ = = −  (0,5 puncte). Obţinem 1 2 3 4
12,
2

x x x x= = − = = − (0,5 puncte). 

 
2. (1 punct). Rădăcinile sunt  şi , cu suma  (1 punct). ( )( )( 2ˆ ˆ1 1f X X X= − + − )3̂

1
0

1̂ 1̂− 0̂

 
3. (0,5 puncte). Rădăcinile sunt toate reale numai dacă sunt egale, adică f are 

o rădăcină triplă (0,5 puncte). (0,5 puncte), deci (0,5 puncte).  
( )2'( ) 3 2 1 0,f x x x x= − + ≥ ∀ ∈

1 2 3 1 2 33x x x x x x+ + = ⇒ = = = 1 2 3 1a x x x= − = −
Alternativ, . 2 2 2

1 2 3( 1) ( 1) ( 1)x x x− + − + − =
 

4. Aria este  2
0 1

a xS
x

=
+∫ dx (0,5 puncte), deci 2

0

1 ln( 1)
2

a
S x= +  (0,5 puncte) 21 ln( 1)

2
a= + (0,5 puncte). 

Atunci 21 1 ln( 1) 1
2 2

a a e= + ⇒ = −  (0,5 puncte). 

 

5. Volumul este 
1

0

1
2

xV
x

π +=
+∫ dx (0,5 puncte). Cum [1 1 2 , 0

2 2 3
x x ],1
x

+≤ ≤ ∀ ∈
+

(0,5 puncte), 

avem
1

0

1 1
2 2

x dx
x

+≤
+∫

2
3

≤ (0,5 puncte), de unde concluzia (0,5 puncte). 
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