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Subiectul II

1. Determinantul sistemului format din ecuatiile celor doud drepte are determinantul 2a+1 (1 punct); daca
2a+1+#0, atunci sistemul are solutie unica (1 punct), iar daca 2a+1=0, atunci dreptele coincid (1 punct).

2. Trebuie ca determinantul sistemului sa fie 0, deci a=-1 (2 puncte); atunci b=-2 (1 punct).

3. Problema continuitatii apare doar in 2 (1 punct); pentru ca limita la stinga sa fie finitd, a=4 (1 punct); in
acest caz b=2 (1 punct).

4. Consideram f (x) =sinx— Xcos X (1 punct); f(nz)f (7 +nz)<0 (1 punct); de aici rezulta cerinta (1 punct).

5. Functia este strict crescatoare, deci injectiva (1 punct); din faptul ca este nemarginitd superior si inferior (1 punct)
si din proprietatea lui Darboux rezulta ca este surjectiva (1 punct).

6. Ecuatia tangentei este y—3=—(X—1) (2 puncte); aria este 8 (1 punct).

7. Daca f este derivabild atunci si 2 f este derivabila (1 punct) si f"=2f"'=4f (1 punct). Un exemplu este
f:R—>R, f(x)=¢*(1 punct).

2

n wen N L
= f(x) (1 punct); f"(x)= v f(x) —(X2 EEE
puncte).

9. Din f(0)= f(2) reiese c=2 (1 punct); pentru derivabilitatea in 1, a+b=-1 si 2a+b=1, deci a=2,
b=-3 (2 puncte).

8. f'(x)=

f(x) (1,5 puncte), de unde cerinta (0,5

10. Din teorema lui Lagrange, existd ce (0;2) astfel incat f'(c)= =2 (2 puncte); tangenta in C

f(2)-(0)
2

are panta 2 (1 punct).

Subiectul IT1

1. Aratam ca determinantul sistemului este nenul (1 punct); calculandu-l, obtinem 9 produse de forma
aa,a, =1, de unde concluzia (1 punct).

1 —sin X -1 . -

2. f(X)==(In(1+cosx)—In(1-cosx))= f'(x)= S — == (1,5 puncte); solutia ecuatiei este /2
2 I—cos” X sinX

(0,5 puncte).
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3. Ecuatia tangentei in (a; f(a)) este y— f(a)=-a"*(1-a°")"*(x—a) (0,5 puncte); intersectia cu OX are

abscisa a=a'"’ (0,5 puncte) iar intersectia cu Oy are ordonata B=(1-a*’)"* (0,5 puncte); de aici

AB=./a’ + 3’ =1 (0,5 puncte).

4. Conditia arata ca f(x)=a*+2*-3"-4"> f(0),Vxe R (1 punct); astfel f are un minim in 0, deci
f'(0)=0, deunde a=6 (0,5 puncte); pentru a=6, conditia este verificata (0,5 puncte).

5. Prin derivare repetatd si considerarea valorii X=0 obtinem a +2**"'a, +...+10*"'a, =0, oricare ar fi

ke N” (1 punct); sistemul obtinut are determinantul nenul, de unde concluzia (1 punct).
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